
¾Äèëåììà¿, 6 êëàññ �åãèíà, àâãóñò 2023

5. ÍÎÄ è ÍÎÊ. 11 àâãóñòà

Îïðåäåëåíèå. Íàèáîëüøèì îáùèì äåëèòåëåì äâóõ öåëûõ ÷èñåë a

è b íàçûâàåòñÿ íàèáîëüøèé èç èõ îáùèõ äåëèòåëåé. Îáîçíà÷åíèå.

ÍÎÄ(a, b) èëè (a, b)

Îïðåäåëåíèå. Íàèìåíüøèì îáùèì êðàòíûì äâóõ öåëûõ ÷èñåë a è b

íàçûâàåòñÿ íàèìåíüøåå èç èõ îáùèõ êðàòíûõ. Îáîçíà÷åíèå. ÍÎÊ(a, b)

èëè [a, b].

Âîïðîñ. Ïî÷åìó ïðåäûäóùåå îïðåäåíèå íå ïðàâèëüíîå? ×åãî åìó íå

õâàòàåò, ÷òîáû ñòàòü ïðàâèëüíûì?

Åù¼ ðàç. ÍÎÄ � ýòî îáùèé äåëèòåëü, à ÍÎÊ � îáùåå êðàòíîå.

Íàïîìèíàíèå 1. Îïðåäåëåíèå äåëèìîñòè: a .
.
.

b îçíà÷àåò, ÷òî a = bc

äëÿ íåêîòîðîãî öåëîãî c.

Íàïîìèíàíèå 2. Åñëè â îïðåäåëåíèè äåëèìîñòè c 6= 0, òî |c| > 1,

îòêóäà |a| > |b|. Òàêèì îáðàçîì, åñëè a .
.
.

b, òî èëè a = 0, èëè |a| > |b|.

Äóìàåì äàëüøå. Åñëè c 6= 0 è |c| 6= 1, òî |c| > 2. Çíà÷èò, ìîæíî

íàïèñàòü äàæå òàê:

åñëè a .
.
.

b, òî èëè a = 0, èëè |a| = |b|, èëè |a| > 2|b|.

Íàïðèìåð. Ïóñòü a è b � íàòóðàëüíûå ÷èñëà. Òîãäà

• [a, b] = a èëè [a, b] > 2a; ÍÎÊ � áîëüøîå ÷èñëî!

• (a, b) = a èëè a > 2 · (a, b).

1. Ïóñòü a è b � íàòóðàëüíûå ÷èñëà.

a) Äîêàæèòå, ÷òî (a, b) = a òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà b .
.
.

a. Îñîçíàéòå,

÷òî èëè b .
.
.

a, èëè (a, b) 6 a

2

.

b) Ñ�îðìóëèðóéòå è äîêàæèòå àíàëîãè÷íûå äâà óòâåðæäåíèÿ äëÿ ÍÎÊ.

2. Íàòóðàëüíûå ÷èñëà x, y, z òàêîâû, ÷òî ÍÎÄ(x, y) = z è ÍÎÊ(y, z) =
= x. Äîêàæèòå, ÷òî x = y = z.

3. Äîêàæèòå, ÷òî äëÿ ëþáûõ äâóõ íàòóðàëüíûõ ÷èñåë a è b âûïîëíÿ-

åòñÿ íåðàâåíñòâî a · (a, b) + b · [a, b] > 2ab.

Íà äðóãîé ñòîðîíå åñòü åù¼ çàäà÷è!
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4. Ïðî íàòóðàëüíûå ÷èñëà a, b, c èçâåñòíî, ÷òî

(a, b) + (b, c) + (c, a) >
a+ b+ c

2
.

Äîêàæèòå, ÷òî îäíî èç ÷èñåë a, b, c äåëèòñÿ íà äðóãîå.

5. Íàòóðàëüíûå ÷èñëà k, ℓ, m òàêîâû, ÷òî

ÍÎÊ(k, ℓ) +m = k +ÍÎÄ(ℓ,m).

Äîêàæèòå, ÷òî k äåëèòñÿ íà m.

6. Íàòóðàëüíûå ÷èñëà m è n òàêîâû, ÷òî ÍÎÊ(m,n) + ÍÎÄ(m,n) =
= m+ n. Äîêàæèòå, ÷òî îäíî èç ÷èñåë m èëè n äåëèòñÿ íà äðóãîå.

7. Ïðî íàòóðàëüíûå ÷èñëà a, b, c èçâåñòíî, ÷òî

(a, b) + (b, c) + (c, a) =
a+ b+ c

2
.

Äîêàæèòå, ÷òî îäíî èç ÷èñåë a, b, c äåëèòñÿ íà äðóãîå.

8. Â âåðøèíàõ êóáà çàïèñàíû 8 ðàçëè÷íûõ ÷èñåë. Íà êàæäîì ðåáðå

êóáà çàïèñàí íàèáîëüøèé îáùèé äåëèòåëü ÷èñåë â âåðøèíàõ ýòîãî ðåá-

ðà. Ìîæåò ëè òàê áûòü, ÷òî ñóììà ÷èñåë íà ð¼áðàõ ðàâíà ñóììå ÷èñåë

â âåðøèíàõ?

9. Ïóñòü a, b, c � òàêèå íàòóðàëüíûå ÷èñëà, ÷òî ÍÎÊ(a, b, c) = a+b+c.

Äîêàæèòå, ÷òî ñðåäè ÷èñåë a, b, c åñòü ÷¼òíîå ÷èñëî.

10. Äëÿ íàòóðàëüíûõ ÷èñåë a è b âûïîëíÿåòñÿ íåðàâåíñòâî

a ·ÍÎÄ(a, b) + b ·ÍÎÊ(a, b) < 2,5ab.

Äîêàæèòå, ÷òî a äåëèòñÿ íà b.
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