
Áëàãîâåùåíñê, 15�19 äåêàáðÿ 2022

5. �àçíîáîé. 18 äåêàáðÿ

1. Âíóòðè âûïóêëîãî ïÿòèóãîëüíèêà îòìåòèëè òî÷êó è ñîåäèíèëè å¼

ñî âñåìè âåðøèíàìè. Êàêîå íàèáîëüøåå ÷èñëî èç äåñÿòè ïðîâåäåííûõ

îòðåçêîâ (ïÿòè ñòîðîí è ïÿòè îòðåçêîâ, ñîåäèíÿþùèõ îòìå÷åííóþ òî÷êó

ñ âåðøèíàìè ïÿòèóãîëüíèêà) ìîæåò èìåòü äëèíó 1?

2. Èçíà÷àëüíî íà ñòîëå ëåæàëè 10 êó÷ êîí�åò, â êîòîðûõ áûëî 1, 2, . . . ,

10 êîí�åò ñîîòâåòñòâåííî. Ìàëûø ðåøèë ïåðåðàñïðåäåëèòü êîí�åòû.

Íà êàæäîé íå÷¼òíîé ìèíóòå îí âûáèðàåò îäíó èç êó÷ è äåëèò å¼ íà äâå

êó÷è, â êàæäîé èç êîòîðûõ õîòÿ áû ïî îäíîé êîí�åòå. Íà êàæäîé ÷¼òíîé

ìèíóòå îí âûáèðàåò äâå êó÷è è îáúåäèíÿåò èõ â îäíó (òàêèì îáðàçîì,

ïåðâûì äåéñòâèåì îí äåëèò êó÷ó íà äâå). Ìîæåò ëè â íåêîòîðûé ìîìåíò

îêàçàòüñÿ, ÷òî âñå êó÷è íà ñòîëå ñîäåðæàò îäíî è òî æå êîëè÷åñòâî

êîí�åò?

3. Äàíû ÷åòûðå ïîñëåäîâàòåëüíûõ íàòóðàëüíûõ ÷èñëà, áîëüøèõ 100.

Äîêàæèòå, ÷òî èç íèõ ìîæíî âûáðàòü òðè ÷èñëà, ñóììà êîòîðûõ ïðåä-

ñòàâëÿåòñÿ â âèäå ïðîèçâåäåíèÿ òð¼õ ðàçëè÷íûõ íàòóðàëüíûõ ÷èñåë,

áîëüøèõ 1.

4. Èçíà÷àëüíî ïî êðóãó ðàññòàâëåíû 40 ñèíèõ, 30 êðàñíûõ è 20 çåë¼-

íûõ �èøåê, ïðè÷¼ì �èøêè êàæäîãî öâåòà èäóò ïîäðÿä. Çà õîä ìîæíî

ïîìåíÿòü ìåñòàìè ñòîÿùèå ðÿäîì ñèíþþ è êðàñíóþ �èøêè, èëè ñòî-

ÿùèå ðÿäîì ñèíþþ è çåë¼íóþ �èøêè. Ìîæíî ëè çà íåñêîëüêî òàêèõ

îïåðàöèé äîáèòüñÿ òîãî, ÷òîáû ëþáûå äâå ñòîÿùèå ðÿäîì �èøêè áûëè

ðàçíûõ öâåòîâ?

5. Ìíîæåñòâî A ñîñòîèò èç n ðàçëè÷íûõ íàòóðàëüíûõ ÷èñåë, ñóììà

êîòîðûõ ðàâíà n2

. Ìíîæåñòâî B òàêæå ñîñòîèò èç n ðàçëè÷íûõ íàòó-

ðàëüíûõ ÷èñåë, ñóììà êîòîðûõ ðàâíà n
2

. Äîêàæèòå, ÷òî íàéä¼òñÿ ÷èñëî,

êîòîðîå ïðèíàäëåæèò êàê ìíîæåñòâó A, òàê è ìíîæåñòâó B.
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