
¾Ñèðèóñ¿, ñåíòÿáðüñêàÿ ìàòåìàòè÷åñêàÿ ïðîãðàììà � 2020, 10 êëàññ

�àçíîáîé�3. 9 ñåíòÿáðÿ

1. Äàí êâàäðàòíûé òðåõ÷ëåí f(x). Âñåãäà ëè ìîæíî íàéòè òàêîé ìíî-

ãî÷ëåí ÷åòâåðòîé ñòåïåíè g(x), ÷òî óðàâíåíèå f(g(x)) = 0 íå èìååò ðå-

øåíèé?

2. Âåðøèíû A, B è C ïàðàëëåëîãðàììà ABCD ëåæàò íà îêðóæíî-

ñòè ω. Ïðÿìûå CD è AD ïðîäëèëè äî ïåðåñå÷åíèÿ ñ ω â òî÷êàõ P è

Q ñîîòâåòñòâåííî. Äîêàæèòå, ÷òî öåíòð îêðóæíîñòè, îïèñàííîé îêîëî

òðåóãîëüíèêà PDQ, ëåæèò íà îêðóæíîñòè ω.

3. Íà ïëîñêîñòè äàíû òðè òî÷êè. Èç íèõ âûáèðàþòñÿ ëþáûå äâå, ñòðî-

èòñÿ ñåðåäèííûé ïåðïåíäèêóëÿð ê îòðåçêó, èõ ñîåäèíÿþùåìó, è âñå òî÷-

êè îòðàæàþòñÿ ñèììåòðè÷íî îòíîñèòåëüíî ýòîé ïðÿìîé; çàòåì èç âñåõ

òî÷åê (ñòàðûõ è íîâûõ) ñíîâà âûáèðàþò êàêèå-òî äâå òî÷êè è âåñü ïðî-

öåññ ïîâòîðÿþò. Òàê äåëàåòñÿ áåñêîíå÷íî ìíîãî ðàç. Âåðíî ëè, ÷òî â

ïëîñêîñòè íàéäåòñÿ òàêàÿ ïðÿìàÿ, ÷òî âñå ïîëó÷åííûå òî÷êè áóäóò ëå-

æàòü ïî îäíó ñòîðîíó îò íå¼?

4. Êàæäûé îòðåçîê ñ êîíöàìè â âåðøèíàõ ïðàâèëüíîãî 100-óãîëüíèêà

ïîêðàñèëè � â êðàñíûé öâåò, åñëè ìåæäó åãî êîíöàìè ÷åòíîå ÷èñëî

âåðøèí, è â ñèíèé � â ïðîòèâíîì ñëó÷àå. Â ÷àñòíîñòè, âñå ñòîðîíû

100-óãîëüíèêà êðàñíûå. Â âåðøèíàõ ðàññòàâèëè ÷èñëà, ñóììà êâàäðàòîâ

êîòîðûõ ðàâíà 1, à íà îòðåçêàõ � ïðîèçâåäåíèÿ ÷èñåë â êîíöàõ. Çàòåì èç

ñóììû ÷èñåë íà êðàñíûõ îòðåçêàõ âû÷ëè ñóììó ÷èñåë íà ñèíèõ. Êàêîå

íàèáîëüøåå ÷èñëî ìîãëî ïîëó÷èòüñÿ?
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