
¾Ñèðèóñ¿, ñåíòÿáðüñêàÿ ìàòåìàòè÷åñêàÿ ïðîãðàììà � 2020, 10 êëàññ

Ìíîãî÷ëåí íå ìîæåò èìåòü ìíîãî êîðíåé�2. 9 ñåíòÿáðÿ

1. Óïðîñòèòå (óñòíî!) âûðàæåíèÿ
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2. Íà ïëîñêîñòè ðàñïîëîæåíî 100 òî÷åê. Èçâåñòíî, ÷òî ÷åðåç êàæäûå

÷åòûðå èç íèõ ïðîõîäèò ãðà�èê íåêîòîðîãî êâàäðàòíîãî òð¼õ÷ëåíà. Äî-

êàæèòå, ÷òî âñå 100 òî÷åê ëåæàò íà ãðà�èêå îäíîãî êâàäðàòíîãî òð¼õ-

÷ëåíà.

3. Ìíîãî÷ëåí P (x) ñ öåëûìè êîý��èöèåíòàìè èìååò 100 ðàçëè÷íûõ

öåëûõ êîðíåé. Ìíîãî÷ëåí Q(x) ñòåïåíè íå íèæå ïåðâîé ñ öåëûìè êî-

ý��èöèåíòàìè � äåëèòåëü P (x) + 2012. Äîêàæèòå, ÷òî ñòåïåíü Q(x) íå

ìåíüøå 9.

4. Ñóùåñòâóþò ëè òàêàÿ ïîñëåäîâàòåëüíîñòü äåéñòâèòåëüíûõ ÷èñåë a1,

a2, a3, . . . è òàêîé íåïîñòîÿííûé ìíîãî÷ëåí P (x), ÷òî a
m
+ a

n
= P (mn)

äëÿ ëþáûõ íàòóðàëüíûõ m è n?

5. Ïóñòü P (x) � ìíîãî÷ëåí ñ öåëûìè êîý��èöèåíòàìè. Îáîçíà÷èì

÷åðåç n(P ) êîëè÷åñòâî ðåøåíèé óðàâíåíèÿ (P (x))2 = 1 â öåëûõ ÷èñëàõ.

Äîêàæèòå, ÷òî n(P ) 6 deg P + 2.
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