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8-1. Êîíñòðóêöèè â òåîðèè ÷èñåë. 14 ÿíâàðÿ

1. Ñóùåñòâóþò ëè øåñòü ðàçëè÷íûõ íàòóðàëüíûõ ÷èñåë òàêèõ, ÷òî ïðî-

èçâåäåíèå ëþáûõ äâóõ èç íèõ íå äåëèòñÿ íà ñóììó âñåõ ÷èñåë, à ïðîèç-

âåäåíèå ëþáûõ òð¼õ èç íèõ � äåëèòñÿ?

2. Êàêèå íàòóðàëüíûå ÷èñëà ìîæíî ïðåäñòàâèòü â âèäå

xy + yz + zx

x+ y + z

,

äëÿ íåêîòîðûõ ïîïàðíî ðàçëè÷íûõ íàòóðàëüíûõ ÷èñåë x, y è z?

3. Âåðíî ëè, ÷òî ñðåäè ëþáûõ øåñòè íàòóðàëüíûõ ÷èñåë íàéäåòñÿ òðè

÷èñëà, íàèìåíüøåå îáùåå êðàòíîå êîòîðûõ äåëèòñÿ íà íàèáîëüøèé îá-

ùèé äåëèòåëü îñòàëüíûõ òðåõ ÷èñåë?

4. Íà äîñêå íàïèñàíû 100 ïîñëåäîâàòåëüíûõ íàòóðàëüíûõ ÷èñåë. �àç â

ìèíóòó ê äîñêå ïîäõîäèò Âàíÿ è çàìåíÿåò êàæäîå ÷èñëî íà åãî äåëèòåëü,

íå ðàâíûé ñàìîìó ÷èñëó. Ìîæåò ëè òàê áûòü, ÷òî è ÷åðåç ÷àñ íà äîñêå

áóäóò 100 ïîñëåäîâàòåëüíûõ íàòóðàëüíûõ ÷èñåë?

5. Ñóùåñòâóþò ëè 100 äðîáåé, ÷èñëèòåëü êàæäîé èç êîòîðûõ ðàâåí 1,

îáðàçóþùèå àðè�ìåòè÷åñêóþ ïðîãðåññèþ?

6. Cóùåñòâóåò ëè íàòóðàëüíîå ÷èñëî n, áîëüøåå 10100, òàêîå, ÷òî ñóììà

âñåõ ïðîñòûõ ÷èñåë, ìåíüøèõ n, âçàèìíî ïðîñòà ñ n?

7. Ïóñòü a > 2 � íàòóðàëüíîå ÷èñëî. Äîêàæèòå, ÷òî ñóùåñòâóåò áåñêî-

íå÷íî ìíîãî íàòóðàëüíûõ n òàêèõ, ÷òî an − 1 äåëèòñÿ íà n.

¾Ñèðèóñ¿, ÿíâàðñêàÿ ìàòåìàòè÷åñêàÿ ïðîãðàììà � 2021, 8 êëàññ

8-1. Êîíñòðóêöèè â òåîðèè ÷èñåë. 14 ÿíâàðÿ

1. Ñóùåñòâóþò ëè øåñòü ðàçëè÷íûõ íàòóðàëüíûõ ÷èñåë òàêèõ, ÷òî ïðî-

èçâåäåíèå ëþáûõ äâóõ èç íèõ íå äåëèòñÿ íà ñóììó âñåõ ÷èñåë, à ïðîèç-

âåäåíèå ëþáûõ òð¼õ èç íèõ � äåëèòñÿ?

2. Êàêèå íàòóðàëüíûå ÷èñëà ìîæíî ïðåäñòàâèòü â âèäå

xy + yz + zx

x+ y + z

,

äëÿ íåêîòîðûõ ïîïàðíî ðàçëè÷íûõ íàòóðàëüíûõ ÷èñåë x, y è z?

3. Âåðíî ëè, ÷òî ñðåäè ëþáûõ øåñòè íàòóðàëüíûõ ÷èñåë íàéäåòñÿ òðè

÷èñëà, íàèìåíüøåå îáùåå êðàòíîå êîòîðûõ äåëèòñÿ íà íàèáîëüøèé îá-

ùèé äåëèòåëü îñòàëüíûõ òðåõ ÷èñåë?

4. Íà äîñêå íàïèñàíû 100 ïîñëåäîâàòåëüíûõ íàòóðàëüíûõ ÷èñåë. �àç â

ìèíóòó ê äîñêå ïîäõîäèò Âàíÿ è çàìåíÿåò êàæäîå ÷èñëî íà åãî äåëèòåëü,

íå ðàâíûé ñàìîìó ÷èñëó. Ìîæåò ëè òàê áûòü, ÷òî è ÷åðåç ÷àñ íà äîñêå

áóäóò 100 ïîñëåäîâàòåëüíûõ íàòóðàëüíûõ ÷èñåë?

5. Ñóùåñòâóþò ëè 100 äðîáåé, ÷èñëèòåëü êàæäîé èç êîòîðûõ ðàâåí 1,

îáðàçóþùèå àðè�ìåòè÷åñêóþ ïðîãðåññèþ?

6. Cóùåñòâóåò ëè íàòóðàëüíîå ÷èñëî n, áîëüøåå 10100, òàêîå, ÷òî ñóììà

âñåõ ïðîñòûõ ÷èñåë, ìåíüøèõ n, âçàèìíî ïðîñòà ñ n?

7. Ïóñòü a > 2 � íàòóðàëüíîå ÷èñëî. Äîêàæèòå, ÷òî ñóùåñòâóåò áåñêî-

íå÷íî ìíîãî íàòóðàëüíûõ n òàêèõ, ÷òî an − 1 äåëèòñÿ íà n.


