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8-1. ÍÎÄ è ÍÎÊ. 16 ÿíâàðÿ

Îáîçíà÷åíèå. Êàê âñåãäà, (a, b) îáîçíà÷àåò íàèáîëüøèé îáùèé äåëè-

òåëü ÷èñåë a è b, à [a, b] � èõ íàèìåíüøåå îáùåå êðàòíîå.

1. Ïóñòü a è b � íàòóðàëüíûå ÷èñëà. Äîêàæèòå, ÷òî (a, b) = a òîãäà

è òîëüêî òîãäà, êîãäà b

.
.
.

a. Ñ�îðìóëèðóéòå è äîêàæèòå àíàëîãè÷íîå

óòâåðæäåíèå äëÿ ÍÎÊ.

2. Äîêàæèòå, ÷òî äëÿ ëþáûõ äâóõ íàòóðàëüíûõ ÷èñåë a è b âûïîëíÿ-

åòñÿ íåðàâåíñòâî a(a, b) + b[a, b] > 2ab.

3. Íàòóðàëüíûå ÷èñëà x, y, z òàêîâû, ÷òî ÍÎÄ(x, y) = z è ÍÎÊ(y, z) =
= x. Äîêàæèòå, ÷òî x = y = z.

4. Ïóñòü a, b, c � òàêèå íàòóðàëüíûå ÷èñëà, ÷òî ÍÎÊ(a, b, c) = a+b+c.

Äîêàæèòå, ÷òî ñðåäè ÷èñåë a, b, c åñòü ÷¼òíîå ÷èñëî.

5. Íàòóðàëüíûå ÷èñëà m è n òàêîâû, ÷òî ÍÎÊ(m,n) + ÍÎÄ(m,n) =
= m+ n. Äîêàæèòå, ÷òî îäíî èç ÷èñåë m èëè n äåëèòñÿ íà äðóãîå.

6. Äëÿ íàòóðàëüíûõ ÷èñåë a è b âûïîëíÿåòñÿ íåðàâåíñòâî

a ·ÍÎÄ(a, b) + b ·ÍÎÊ(a, b) < 2,5ab.

Äîêàæèòå, ÷òî a äåëèòñÿ íà b.

7. Âçÿëè ÷åòûðå íàòóðàëüíûõ ÷èñëà. Äëÿ êàæäîé ïàðû ýòèõ ÷èñåë

âûïèñàëè èõ íàèáîëüøèé îáùèé äåëèòåëü. Ïîëó÷èëèñü øåñòü ÷èñåë: 1,

2, 3, 4, 5, n, ãäå n > 5. Êàêîå íàèìåíüøåå çíà÷åíèå ìîæåò ïðèíèìàòü

÷èñëî n?

8. Ñóùåñòâóþò ëè òàêèå ïîïàðíî ðàçëè÷íûå íàòóðàëüíûå ÷èñëà a, b è

c, ÷òî 2a+ÍÎÊ(b, c) = 2b+ÍÎÊ(a, c) = 2c+ÍÎÊ(a, b)?
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