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8-2. Ñòåïåíü âõîæäåíèÿ. 19 ÿíâàðÿ

Îïðåäåëåíèå. Ñòåïåíüþ âõîæäåíèÿ ïðîñòîãî ÷èñëà p â öåëîå ÷èñëî n

íàçûâàåòñÿ íàèáîëüøåå öåëîå s òàêîå, ÷òî n .
.
.

ps, ò.å. ñòåïåíü âõîæäåíèÿ

ýòî òàêîå ÷èñëî s, ÷òî n .
.
.

ps è n 6 ..
.

ps+1

. Îáîçíà÷åíèå. vp(n).

Äðóãèìè ñëîâàìè, åñëè n = ps11 · ps22 · . . . · pskk , p1 < p2 < . . . < pk �

ðàçëîæåíèå ÷èñëà n íà ïðîñòûå ìíîæèòåëè, òî s = 0, åñëè p íåò ñðåäè

÷èñåë pi, è s = si, åñëè p = pi.

1. Ïóñòü p � ïðîñòîå, vp(a) = α, vp(b) = β.

a) ×åìó ðàâíÿåòñÿ vp(ab)? vp(ÍÎÄ(a, b))? vp(ÍÎÊ(a, b))?

b) Ïóñòü α < β. ×åìó ðàâíÿåòñÿ vp(a+ b)?

ñ) Ïóñòü α = β. ×åìó ìîæåò ðàâíÿòüñÿ vp(a+ b)?

2. Äàíû òðè íàòóðàëüíûõ ÷èñëà. Êàæäîå èç äàííûõ ÷èñåë äåëèòñÿ íà

íàèáîëüøèé îáùèé äåëèòåëü îñòàëüíûõ äâóõ. Íàèìåíüøåå îáùåå êðàò-

íîå êàæäûõ äâóõ èç äàííûõ ÷èñåë äåëèòñÿ íà îñòàâøååñÿ òðåòüå. Äîêà-

æèòå, ÷òî âñå ÷èñëà ðàâíû.

3. Äîêàæèòå, ÷òî åñëè ÷èñëà ab, cd è ac + bd äåëÿòñÿ íà k, òî ac è bd

òîæå äåëÿòñÿ íà k.

4. Äàíû íàòóðàëüíûå ÷èñëà a è b, ïðè÷¼ì a < 1000. Äîêàæèòå, ÷òî

åñëè a21 äåëèòñÿ íà b10, òî a2 äåëèòñÿ íà b.

5. Ïóñòü A� ìíîæåñòâî èç N íàòóðàëüíûõ ÷èñåë, áîëüøèõ 1 è âçàèìíî

ïðîñòûõ â ñîâîêóïíîñòè. Èçâåñòíî, ÷òî ïðîèçâåäåíèå ëþáûõ äâóõ ÷èñåë

èç A äåëèòñÿ íà ëþáîå èç îñòàâøèõñÿ. Äîêàæèòå, ÷òî ïðîèçâåäåíèå âñåõ

÷èñåë èç A � òî÷íàÿ (N − 1)-ÿ ñòåïåíü.

6. Íàòóðàëüíûå âçàèìíî ïðîñòûå â ñîâîêóïíîñòè a, b, c òàêîâû, ÷òî

ab = c(a− b). Äîêàæèòå, ÷òî a− b � òî÷íûé êâàäðàò.

7. Äîêàæèòå, ÷òî äëÿ ëþáûõ íå÷¼òíûõ íàòóðàëüíûõ a, b, c âûïîëíåíî

ðàâåíñòâî ÍÎÄ

(

a+b

2
, b+c

2
, c+a

2

)

= ÍÎÄ(a, b, c).
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