
¾Ñèðèóñ¿, ÿíâàðñêàÿ ìàòåìàòè÷åñêàÿ ïðîãðàììà � 2021, 8 êëàññ

8-2. ÍÎÄ è ÍÎÊ: íåðàâåíñòâà. 21 ÿíâàðÿ

1. Äàíû íàòóðàëüíûå ÷èñëà a > b. Äîêàæèòå, ÷òî ÍÎÄ(a, b) 6 a− b.

2. Íàòóðàëüíûå a è b òàêîâû, ÷òî a+1

b
+ b+1

a

� öåëîå. Äîêàæèòå, ÷òî

ÍÎÄ(a, b) 6
√

a+ b.

3. Â âåðøèíàõ êóáà çàïèñàëè âîñåìü ðàçëè÷íûõ íàòóðàëüíûõ ÷èñåë, à

íà êàæäîì åãî ðåáðå � íàèáîëüøèé îáùèé äåëèòåëü äâóõ ÷èñåë, çàïè-

ñàííûõ íà êîíöàõ ýòîãî ðåáðà. Ìîãëà ëè ñóììà âñåõ ÷èñåë, çàïèñàííûõ

â âåðøèíàõ, îêàçàòüñÿ ðàâíîé ñóììå âñåõ ÷èñåë, çàïèñàííûõ íà ð¼áðàõ?

4. Äàíû íàòóðàëüíûå ÷èñëà a1 < a2 < . . . < an. Äîêàæèòå, ÷òî

ÍÎÊ(a1, a2, . . . , an) > n · a1.

5. Äàíû íàòóðàëüíûå ÷èñëà a1 < a2 < . . . < an. Äîêàæèòå, ÷òî

1

ÍÎÊ(a1, a2)
+

1

ÍÎÊ(a2, a3)
+ . . .+

1

ÍÎÊ(an−1, an)
< 1.

Êîììåíòàðèé. Êðîìå òîãî, íåðàâåíñòâà ïîìîãàþò ðåøèòü çàäà÷ó 4

èç òåìû ¾Áîëüøèå âûðàæåíèÿ¿, çàäà÷ó 6 èç ¾Êîíñòðóêöèè â òåîðèè

÷èñåë¿, çàäà÷ó 4 èç òåìû ¾ÍÎÄ è ÍÎÊ¿.
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