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2. �àçíîáîé ïî ãåîìåòðèè. 5 èþíÿ

1. Â îñòðîóãîëüíîì òðåóãîëüíèêå ABC ïðîâåäåíà âûñîòà CD. Îêàçà-

ëîñü, ÷òî AD = BC. Òî÷êà L � ïðîåêöèÿ òî÷êè D íà âûñîòó òðåóãîëü-

íèêà ABC, ïðîâåäåííóþ èç âåðøèíû A. Äîêàæèòå, ÷òî òî÷êà L ëåæèò

íà áèññåêòðèñå óãëà B.

2. Îòðåçêè AC è BD ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷êå M , ïðè÷åì AB = CD è

∠ACD = 90◦. Äîêàæèòå, ÷òî MD > MA.

3. Òðè ïðÿìûå ïåðåñåêàþòñÿ ïîä óãëàìè 60◦ â îäíîé òî÷êå P . Èç òî÷êè

O, íå ëåæàùåé íà ïðÿìûõ, íà íèõ îïóùåíû ïåðïåíäèêóëÿðû OA, OB,

OC. Äîêàæèòå, ÷òî òðåóãîëüíèê ABC ïðàâèëüíûé.

4. Â âûïóêëîì ÷åòûðåõóãîëüíèêå ABCD âûïîëíåíî ∠A+∠D = 120◦,

AB = BC = CD. Äîêàæèòå, ÷òî òî÷êà ïåðåñå÷åíèÿ äèàãîíàëåé ðàâíî-

óäàëåíà îò âåðøèí A è D.

5. Îäíà èç äèàãîíàëåé âïèñàííîãî â îêðóæíîñòü ÷åòûð¼õóãîëüíèêà

ÿâëÿåòñÿ äèàìåòðîì. Äîêàæèòå, ÷òî ïðîåêöèè ïðîòèâîïîëîæíûõ ñòîðîí

íà äðóãóþ äèàãîíàëü ðàâíû.

6. Òî÷êà M � ñåðåäèíà ñòîðîíû CD ÷åòûð¼õóãîëüíèêà ABCD, AB =

3, CD = 2, ∠AMB = 120◦. Êàêîå íàèìåíüøåå çíà÷åíèå ìîæåò ïðèíè-

ìàòü ïåðèìåòð ÷åòûð¼õóãîëüíèêà ABCD?

7. Âíóòðè îñòðîóãîëüíîãî òðåóãîëüíèêà ABC îòìå÷åíà òî÷êà T òàêàÿ,

÷òî ∠ATB = ∠BTC = ∠CTA = 120◦. Ëó÷è AT è BT ïåðåñåêàþò ñòî-

ðîíû BC è CA â òî÷êàõ D è E ñîîòâåòñòâåííî. Äîêàæèòå, ÷òî åñëè

4DE = BC + CA, òî òðåóãîëüíèê ABC ðàâíîñòîðîííèé.
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