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4. �àçíîáîé ïî òåîðèè ÷èñåë. 6 èþíÿ

1. Íåïîëíîå ÷àñòíîå, êîòîðîå ïîëó÷èëîñü ïðè äåëåíèè íåêîòîðîãî íà-

òóðàëüíîãî ÷èñëà íà 7, äåëèòñÿ íà 13. Äîêàæèòå, ÷òî òîãäà íåïîëíîå

÷àñòíîå, êîòîðîå ïîëó÷èëîñü ïðè äåëåíèè òîãî æå ÷èñëà íà 13, äåëèòñÿ

íà 7.

2. Âàñÿ çàäóìàë òðåõçíà÷íîå íàòóðàëüíîå ÷èñëî. Îí ïîñ÷èòàë îñòàò-

êè ïðè äåëåíèè ýòîãî ÷èñëà íà 2, 4, 6, 8, 10, 12 è ñëîæèë èõ. Ó íåãî

ïîëó÷èëîñü 36. Êàêîå ÷èñëî ìîã çàäóìàòü Âàñÿ?

3. Äîêàæèòå, ÷òî åñëè ÷èñëà ab, cd è ac + bd äåëÿòñÿ íà k, òî ac è bd

òîæå äåëÿòñÿ íà k (a, b, c, d, k � íàòóðàëüíûå ÷èñëà)

4. Íàòóðàëüíûå ÷èñëà a, b è c òàêîâû, ÷òî ÷èñëî a2 + b2 + c2 äåëèòñÿ

íà a + b + c. Äîêàæèòå, ÷òî êàê ìèíèìóì äâà èç ÷èñåë a3, b3, c3 äàþò

îäèíàêîâûå îñòàòêè ïðè äåëåíèè íà a+ b+ c.

5. Íåêîòîðàÿ ñòåïåíü ÷èñëà 2 ñîñòîèò èç 333 335 öè�ð. Å¼ ðàçðåçàëè íà

66 667 áëîêîâ ïî ïÿòü öè�ð ïîäðÿä. Äîêàæèòå, ÷òî ñðåäè ýòèõ áëîêîâ

íå âñòðå÷àåòñÿ õîòÿ áû îäíî èç ÷èñåë îò 22 222 äî 88 888.

6. ×èñëî 1+
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çàïèñàíî â âèäå íåñîêðàòèìîé äðîáè.

Íà ñêîëüêî íóëåé îêàí÷èâàåòñÿ çíàìåíàòåëü ýòîé äðîáè?

7. Â áåñêîíå÷íîé ïîñëåäîâàòåëüíîñòè a0, a1, . . . , an, . . . íàòóðàëüíûõ

÷èñåë ÍÎÄ(ai, ai+1) > ai−1 ïðè âñåõ íàòóðàëüíûõ i. Äîêàæèòå, ÷òî ïðè

âñåõ íàòóðàëüíûõ n âûïîëíåíî an > 2n.
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