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14. Êëåòêè. 12 èþíÿ

1. Íà øàõìàòíîé äîñêå îòìå÷åíî íåñêîëüêî êëåòîê òàêèì îáðàçîì, ÷òî

åñëè íà íèõ ïîñòàâèòü êîíåé, òî êàæäûé êîíü áóäåò áèòü íå ìåíåå òð¼õ

äðóãèõ êîíåé. Äîêàæèòå, ÷òî åñëè íà îòìå÷åííûå êëåòêè ïîñòàâèòü êî-

ðîëåé, òî êàêîé-òî èç íèõ áóäåò áèòü äðóãîãî.

2. Èç ïðÿìîóãîëüíèêà íà êëåò÷àòîé áóìàãå ìîæíî âûðåçàòü (ïî êëå-

òî÷êàì) 360 êâàäðàòîâ 2×2. Äîêàæèòå, ÷òî èç íåãî ìîæíî âûðåçàòü 200

ïðÿìîóãîëüíèêîâ 1× 7.

3. Êâàäðàò 2015×2015 ðàçáèò íà åäèíè÷íûå êâàäðàòèêè. Âñå âåðøèíû

ýòèõ êâàäðàòèêîâ ðàçáèòû íà ïàðû, è òî÷êè êàæäîé ïàðû ñîåäèíåíû

îòðåçêîì äëèíû 1. Äîêàæèòå, ÷òî ìîæíî ïðîâåñòè ïðÿìóþ, ïåðåñåêà-

þùóþ íå ìåíåå 1008 èç ýòèõ îòðåçêîâ âî âíóòðåííèõ òî÷êàõ. Ïðÿìóþ,

ïðîõîäÿùóþ ïî ëèíèÿì ñåòêè ïðîâîäèòü çàïðåùàåòñÿ.

4. Êëåò÷àòûé êâàäðàò 2111 × 2111 ðàçáèò íà ïðÿìîóãîëüíèêè 2 × 4 è

1 × 3 (ïðÿìîóãîëüíèêè ìîæíî ïîâîðà÷èâàòü). Äîêàæèòå, ÷òî íàéäåòñÿ

ñòðîêà èñõîäíîãî êâàäðàòà, ïåðåñåêàþùàÿ íå÷¼òíîå êîëè÷åñòâî ïðÿìî-

óãîëüíèêîâ ðàçáèåíèÿ.

5. Ìîæíî ëè äîñêó 150 × 150 ïîêðûòü íåïåðåñåêàþùèìèñÿ äîìèíîø-

êàìè òàê, ÷òîáû â êàæäîé ñòðîêå è êàæäîì ñòîëáöå îñòàëîñü ðîâíî ïî

îäíîé ïóñòîé êëåòêå?

6. Â òàáëèöå 20× 20 îòìå÷åíî 180 êëåòîê òàêèì îáðàçîì, ÷òî íèêàêèå

÷åòûðå èç íèõ íå îáðàçóþò êâàäðàò 2×2. Äîêàæèòå, ÷òî ìîæíî îòìåòèòü

åùå îäíó êëåòêó ñ ñîõðàíåíèåì ýòîãî óñëîâèÿ.

7. Êâàäðàò ìîæíî ðàçðåçàòü íà êâàäðàòèêè 3 × 3 è êâàäðàòèêè 4 × 4.

Äîêàæèòå, ÷òî åãî ìîæíî ðàçðåçàòü òîëüêî íà êâàäðàòèêè 3 × 3 èëè

òîëüêî êâàäðàòèêè 4× 4.
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