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19. �àçíîáîé�2. 16 èþíÿ

1. �åøèòå â öåëûõ ÷èñëàõ óðàâíåíèå x2 + x+ 3 = y2.

2. Êàëüêóëÿòîð èìååò ÷åòûðå êíîïêè: äâå æeëòûå � ¾+2¿, ¾−2¿ è äâå

êðàñíûå � ¾×3¿, ¾/3¿ (ïîñëåäíÿÿ ðàáîòàåò òîëüêî åñëè ÷èñëî íà ýêðàíå

äåëèòñÿ íà òðè). Çàïðåùàåòñÿ òðè ðàçà ïîäðÿä íàæèìàòü íà æeëòûå

êíîïêè. Ìîæíî ëè èç ÷èñëà 112211 ïîëó÷èòü ÷èñëî 212121 òàê, ÷òîáû â

õîäå âû÷èñëåíèé íèêàêîå ÷èñëî íå ïîÿâèëîñü áû íà ýêðàíå äâàæäû?

3. Íà ñèìïîçèóìå êàæäûé äåëåãàò çíàêîì õîòÿ áû ñ îäíèì èç îñòàëü-

íûõ ó÷àñòíèêîâ, íî ïðè ýòîì äëÿ ëþáûõ äâóõ äåëåãàòîâ íàéäåòñÿ òðå-

òèé, íå çíàêîìûé íè ñ îäíèì èç íèõ. Äîêàæèòå, ÷òî âñåõ äåëåãàòîâ

ìîæíî ðàçáèòü íà òðè íåïóñòûå ãðóïïû òàê, ÷òîáû êàæäûé ó÷àñòíèê

ñèìïîçèóìà áûë çíàêîì õîòÿ áû ñ îäíèì ÷åëîâåêîì èç ñâîåé ãðóïïû.

4. Äîêàæèòå, ÷òî ñóùåñòâóåò áåñêîíå÷íî ìíîãî ðåøåíèé óðàâíåíèÿ

x2
+ y2 + 1 = 3xy

â öåëûõ ÷èñëàõ.
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