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24. �àçíîáîé�3. 19 èþíÿ

1. Äîêàæèòå, ÷òî ó óðàâíåíèÿ x2 + y2 + 1 = 3xy íåò ðåøåíèé ïîìèìî

òåõ, ÷òî áûëè ïîñòðîåíû âî âðåìÿ ðåøåíèÿ çàäà÷è 19.4.

2. Äîêàæèòå, ÷òî óðàâíåíèå

a2 + b2 + c2 + d2 = abc + abd+ acd + bcd

èìååò ðåøåíèå â öåëûõ ÷èñëàõ, áîëüøèõ 1010.

3. Öåëûå ÷èñëà a è b òàêîâû, ÷òî n2 + an + b � òî÷íûé êâàäðàò ïðè

âñåõ n > 1000. Äîêàæèòå, ÷òî åñëè a) a � ÷¼òíîå; b) a � ïðîèçâîëüíîå,

òî íàéä¼òñÿ öåëîå ÷èñëî s òàêîå, ÷òî a = 2s, b = s2.

4. Ïîñëåäîâàòåëüíîñòü öåëûõ ÷èñåë íàçîâ¼ì ëþáîïûòíîé, åñëè ïåðâûå

äâà åå ýëåìåíòà ðàâíû 1, à êàæäîå ñëåäóþùåå ÷èñëî ðàâíî ëèáî ñóììå

äâóõ ïðåäûäóùèõ, ëèáî ìîäóëþ èõ ðàçíîñòè. Äîêàæèòå, ÷òî äëÿ ëþ-

áûõ âçàèìíî ïðîñòûõ íàòóðàëüíûõ ÷èñåë a è b ñóùåñòâóåò ëþáîïûòíàÿ

ïîñëåäîâàòåëüíîñòü x1, x2, . . . , è òàêîå íàòóðàëüíîå n, ÷òî x
n
= a è

x
n+2021 = b.
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