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26. �àçíîáîé�4. 21 èþíÿ

1. Íàòóðàëüíîå ÷èñëî k è öåëûå ÷èñëà x è y òàêîâû, ÷òî

x2
+ y2 + 1 = kxy.

Äîêàæèòå, ÷òî k = 3.

2. Â ãðà�å ð¼áåð õîòÿ áû â 100 ðàç áîëüøå, ÷åì âåðøèí. Äîêàæèòå, ÷òî

â í¼ì ìîæíî âûäåëèòü ïîäãðà�, â êîòîðîì ñòåïåíü êàæäîé âåðøèíû

õîòÿ áû 101.

3. Íà äîñêå íàïèñàíû ÷èñëà 3, 4, 5 è 6. Êàæäûì õîäîì ðàçðåøàåòñÿ

âûáðàòü íà äîñêå äâà ÷èñëà a è b è çàìåíèòü èõ ÷èñëàìè a+ b+
√

a2 + b2

è a+b−
√

a2 + b2. Ìîæíî ëè òàêèìè îïåðàöèÿìè ïîëó÷èòü íà äîñêå õîòÿ

áû îäíî ÷èñëî, ìåíüøåå 1?

4. Ïóñòü d > 1. Íåñêîëüêî äåòåé îáðàçîâàëè 2d−1
− 1 ðàçëè÷íûõ ñîîá-

ùåñòâ, â êàæäîå èç êîòîðûõ âîøëè ðîâíî d äåòåé. Äîêàæèòå, ÷òî ìîæíî

÷àñòü äåòåé ïîêðàñèòü â êðàñíûé öâåò, à ÷àñòü � â ñèíèé òàê, ÷òî â êàæ-

äîì ñîîáùåñòâå áóäåò è êðàñíûé, è ñèíèé ðåá¼íîê.
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