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29. Äèàìåòð, ñåðåäèíà ñòîðîíû è îðòîöåíòð. 23 èþíÿ

Äîãîâîð¼ííîñòü. Â ýòîì ëèñòî÷êå ABC � íåêîòîðûé òðåóãîëüíèê;

O � öåíòð îïèñàííîé îêðóæíîñòè; H � îðòîöåíòð; HA, HB, HC � îñíî-

âàíèÿ âûñîò èç A, B, C; MA, MB, MC � ñåðåäèíû ñòîðîí BC, CA, AB.

1. Äîêàæèòå, ÷òî ïðÿìûå AO è MAH ïåðåñåêàþòñÿ íà îïèñàííîé

îêðóæíîñòè òðåóãîëüíèêà ABC.

2. Ïóñòü E = HBHC ∩AHA, AO∩BC = K. Äîêàæèòå, ÷òî KE ‖ MAH .

3. Îïèñàííûå îêðóæíîñòè òðåóãîëüíèêîâ ABC è AHBHC ïåðåñåêàþòñÿ

â òî÷êå P . Äîêàæèòå, ÷òî òî÷êè MA, H è P ëåæàò íà îäíîé ïðÿìîé.

4. Îòðåçîê AD � äèàìåòð îïèñàííîé îêðóæíîñòè. ×åðåç H ïðîâåëè

ïðÿìóþ, ïàðàëëåëüíóþ BC, êîòîðàÿ ïåðåñåêàåò ñòîðîíû AB è AC â

òî÷êàõ E è F ñîîòâåòñòâåííî. Äîêàæèòå, ÷òî ïåðèìåòð òðåóãîëüíèêà

DEF â äâà ðàçà áîëüøå BC.

5. Ïðÿìàÿ ℓ � êàñàòåëüíàÿ ê îêðóæíîñòè, îïèñàííîé îêîëî îñòðîóãîëü-

íîãî òðåóãîëüíèêà ABC, ïðîâåä¼ííàÿ â òî÷êå A, K � ïðîåêöèÿ H òðå-

óãîëüíèêà íà ïðÿìóþ ℓ, Äîêàæèòå, ÷òî òðåóãîëüíèê AKMA � ðàâíî-

áåäðåííûé.

6. Ïðÿìàÿ, ïðîõîäÿùàÿ ÷åðåç òî÷êó H ïåðïåíäèêóëÿðíî îòðåçêóMAH ,

ïåðåñåêàåò AB è AC â òî÷êàõ E è F . Äîêàæèòå, ÷òî HE = HF .

7. L èM � îñíîâàíèÿ âûñîò èç âåðøèíû A òðåóãîëüíèêà ABC íà âíóò-

ðåííþþ è âíåøíþþ áèññåêòðèñó óãëà ABC, P è Q � îñíîâàíèÿ âûñîò

íà ýòè æå áèññåêòðèñû èç îðòîöåíòðà H ýòîãî òðåóãîëüíèêà. Äîêàæèòå,

÷òî ïðÿìûå LM è PQ ïåðåñåêàþòñÿ íà ïðÿìîé AC.
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