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2. �åîìåòðè÷åñêèé ðàçíîáîé. 1 îêòÿáðÿ

1. Îòðåçîê, ñîåäèíÿþùèé ñåðåäèíû ¾ìåíüøèõ¿ äóã AB è AC îïèñàí-

íîé îêðóæíîñòè òðåóãîëüíèêà ABC, ïåðåñåêàåò ñòîðîíû AB è AC â

òî÷êàõ P è Q.Äîêàæèòå, ÷òî APIQ � ðîìá, ãäå I � öåíòð âïèñàííîé â

òðåóãîëüíèê ABC îêðóæíîñòè.

2. Òî÷êà I � öåíòð âïèñàííîé îêðóæíîñòè òðåóãîëüíèêà ABC, òî÷êà

M � ñåðåäèíà ñòîðîíû AC, à òî÷êà W � ñåðåäèíà íå ñîäåðæàùåé C

äóãè AB îïèñàííîé îêðóæíîñòè. Îêàçàëîñü, ÷òî ∠AIM = 90
◦

. Â êàêîì

îòíîøåíèè I äåëèò îòðåçîê CW ?

3. Äâå îêðóæíîñòè S1 è S2 ïåðåñåêàþòñÿ ñ ïðÿìîé ℓ. Òî÷êè ïåðåñå÷åíèÿ

ℓ ñ îêðóæíîñòüþ S1 � A1 è A2, à ñ îêðóæíîñòüþ S2 � B1 è B2. Èçâåñò-

íî, ÷òî ïðÿìàÿ, êàñàþùàÿñÿ îêðóæíîñòè S1 â òî÷êå A1, ïàðàëëåëüíà

ïðÿìîé, êàñàþùåéñÿ îêðóæíîñòè S2 â òî÷êå B1. Äîêàæèòå, ÷òî òîãäà

ïðÿìàÿ, êàñàòåëüíàÿ ê S1 â òî÷êå A2, ïàðàëëåëüíà ïðÿìîé, êàñàþùåéñÿ

S2 â òî÷êå B2.

4. Â òðåóãîëüíèêå ABC (AB < BC), M � ñåðåäèíà AC, N � ñåðå-

äèíà äóãè ABC îïèñàííîé îêðóæíîñòè òðåóãîëüíèêà. Äîêàæèòå, ÷òî

∠IMA = ∠INB.

5. Íà äóãàõ AB è BC îêðóæíîñòè, îïèñàííîé îêîëî òðåóãîëüíèêà

ABC, âûáðàíû ñîîòâåòñòâåííî òî÷êè K è L òàê, ÷òî ïðÿìûå KL è AC

ïàðàëëåëüíû. Äîêàæèòå, ÷òî öåíòðû âïèñàííûõ îêðóæíîñòåé òðåóãîëü-

íèêîâ ABK è CBL ðàâíîóäàëåíû îò ñåðåäèíû äóãè ABC.

6. Èç òî÷êè D îêðóæíîñòè S îïóùåí ïåðïåíäèêóëÿð DC íà äèàìåòð

AB. Äðóãàÿ îêðóæíîñòü êàñàåòñÿ îòðåçêà CA â òî÷êå E, à òàêæå îòðåçêà

CD è îêðóæíîñòè S. Äîêàæèòå, ÷òî DE � áèññåêòðèñà ADC.

7. Íåðàâíîáåäðåííûé òðåóãîëüíèê ABC âïèñàí â îêðóæíîñòü ω. Êàñà-

òåëüíàÿ ê ýòîé îêðóæíîñòè â òî÷êå C ïåðåñåêàåò ïðÿìóþ AB â òî÷êå D.

Ïóñòü I � öåíòð îêðóæíîñòè, âïèñàííîé â òðåóãîëüíèê ABC. Ïðÿìûå

AI è BI ïåðåñåêàþò áèññåêòðèñó óãëà CDB â òî÷êàõ Q è P ñîîòâåò-

ñòâåííî. Ïóñòü M � ñåðåäèíà îòðåçêà PQ. Äîêàæèòå, ÷òî ïðÿìàÿ MI

ïðîõîäèò ÷åðåç ñåðåäèíó äóãè ACB îêðóæíîñòè ω.

8. Íåðàâíîáåäðåííûé òðåóãîëüíèê ABC âïèñàí â îêðóæíîñòü ñ öåí-

òðîì O è îïèñàí îêîëî îêðóæíîñòè ñ öåíòðîì I. Òî÷êà B0, ñèììåòðè÷-

íàÿ òî÷êå B îòíîñèòåëüíî ïðÿìîé OI, ëåæèò âíóòðè óãëà ABI. Äîêà-

æèòå, ÷òî êàñàòåëüíûå ê îêðóæíîñòè, îïèñàííîé îêîëî òðåóãîëüíèêà

BB0I, ïðîâåäåííûå â òî÷êàõ B0 è I, ïåðåñåêàþòñÿ íà ïðÿìîé AC.
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