
Îêòÿáðüñêàÿ ìàòåìàòè÷åñêàÿ ïðîãðàììà, 11À ¾Ñèðèóñ¿, îêòÿáðü 2021

6. Ïðàâèëüíûé ìîìåíò. 3 îêòÿáðÿ

1. Äåñÿòü êîðîëåé îáîøëè âñþ äîñêó è âåðíóëèñü â èñõîäíûå êëåòêè.

Êàæäûé êîðîëü ïîáûâàë ðîâíî îäèí ðàç íà êàæäîé êëåòêå. Äîêàæèòå,

÷òî áûë ìîìåíò, êîãäà êàæäûé êîðîëü áûë íå íà ñâîåì ìåñòå.

2. Íà âå÷åðèíêó ïðèøëè 100 ÷åëîâåê. Çàòåì òå, ó êîãî íå áûëî çíà-

êîìûõ ñðåäè ïðèøåäøèõ, óøëè. Çàòåì òå, ó êîãî áûë ðîâíî 1 çíàêîìûé

ñðåäè îñòàâøèõñÿ, òîæå óøëè. Çàòåì àíàëîãè÷íî ïîñòóïàëè òå, ó êîãî

áûëî ðîâíî 2, 3, 4, . . . , 99 çíàêîìûõ ñðåäè îñòàâøèõñÿ ê ìîìåíòó èõ

óõîäà. Êàêîå íàèáîëüøåå ÷èñëî ëþäåé ìîãëî îñòàòüñÿ â êîíöå?

3. Êàæäûé èç 18 ÷åëîâåê çíàåò êàêóþ-òî óíèêàëüíóþ íîâîñòü. Êàæäûé

èç íèõ ìîæåò íàïèñàòü äðóãîìó ïèñüìî, â êîòîðîì îí ìîæåò èçëîæèòü

âñå èçâåñòíûå åìó íîâîñòè. Êàêîå íàèìåíüøåå êîëè÷åñòâî ïèñåì äîëæíî

áûòü îòïðàâëåíî, ÷òîáû êàæäûé óçíàë âñå 18 íîâîñòåé?

4. Â êâàäðàòíîé òàáëèöå 17× 17 çàêðàøåíû â ÷¼ðíûé öâåò 80 êëåòîê,

îñòàëüíûå � áåëûå. �àçðåøàåòñÿ çàêðàñèòü ñòðîêó èëè ñòîëáåö â ÷åð-

íûé öâåò, åñëè áîëüøèíñòâî êëåòîê íà ýòîé ëèíèè � ÷åðíûå. Äîêàæèòå,

÷òî ïðè ïîìîùè òàêèõ îïåðàöèé íåëüçÿ ñäåëàòü âñþ òàáëèöó ÷åðíîé.

5. Â êëåòêàõ òàáëèöû 10 × 10 ðàññòàâëåíû ÷èñëà 1, 2, 3, . . . , 100 òàê,

÷òî ñóììà ëþáûõ äâóõ ñîñåäíèõ ÷èñåë íå ïðåâîñõîäèò S. Íàéäèòå íàè-

ìåíüøåå âîçìîæíîå çíà÷åíèå S.
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