
¾Ñèðèóñ¿, ÿíâàðñêàÿ ìàòåìàòè÷åñêàÿ ïðîãðàììà � 2022, 9-10 êëàññû

Ìíîãî÷ëåíû�1: äîïîëíèòåëüíûå çàäà÷è. 3 ÿíâàðÿ

8. Ïóñòü n � íàòóðàëüíîå ÷èñëî. Íà 2n + 1 êàðòî÷êàõ íàïèñàíî ïî

íåíóëåâîìó öåëîìó ÷èñëó; ñóììà âñåõ ÷èñåë òàêæå íåíóëåâàÿ. Òðåáóåòñÿ

ýòèìè êàðòî÷êàìè çàìåíèòü çâ¼çäî÷êè â âûðàæåíèè

∗ · x2n + ∗ · x2n−1 + . . .+ ∗ · x+ ∗

òàê, ÷òîáû ïîëó÷åííûé ìíîãî÷ëåí íå èìåë öåëûõ êîðíåé. Îáÿçàòåëüíî

ëè ýòî ìîæíî ñäåëàòü?

9. Äîêàæèòå, ÷òî ëþáîé ìíîãî÷ëåí P (x) ñ äåéñòâèòåëüíûìè êîý��è-

öèåíòàìè ìîæíî ïðåäñòàâèòü â âèäå ñóììû òð¼õ êóáîâ ìíîãî÷ëåíîâ ñ

äåéñòâèòåëüíûìè êîý��èöèåíòàìè.

10. Ñóùåñòâóþò ëè òàêèå ìíîãî÷ëåíû P è Q ñ äåéñòâèòåëüíûìè êîý�-

�èöèåíòàìè, ÷òî (P (x))2 + (Q(x))3 = x?
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