
¾Ñèðèóñ¿, ÿíâàðñêàÿ ìàòåìàòè÷åñêàÿ ïðîãðàììà � 2022, 9 êëàññ

2. Âûäåëåíèå îñîáûõ ïîäìíîæåñòâ,

ïðîñòîãî îáúåêòà. 11 ÿíâàðÿ

1. Äèàìåòðîì ìíîãîóãîëüíèêà íàçûâàåòñÿ íàèáîëüøåå ðàññòîÿíèå

ìåæäó åãî òî÷êàìè. Ìîæíî ëè êâàäðàò ñî ñòîðîíîé 1 ðàçáèòü íà òðè

ìíîãîóãîëüíèêà, äèàìåòð êàæäîãî èç êîòîðûõ ìåíüøå 1?

2. Êàæäàÿ òî÷êà êâàäðàòà ñî ñòîðîíîé 1 îòíåñåíà ê îäíîé èç äâóõ

÷àñòåé. Äîêàæèòå, ÷òî â îäíîé èç ÷àñòåé ìîæíî âûáðàòü äâå òî÷êè,

ðàññòîÿíèå ìåæäó êîòîðûìè íå ìåíüøå

√
5/2.

3. Èç êâàäðàòà 35 × 35 âûðåçàëè 143 êâàäðàòà 2 × 2. Äîêàæèòå, ÷òî

ìîæíî âûðàçàòü åù¼ îäèí.

4. Íà ïëîêîñòè îòìå÷åíû 64 òî÷êè â �îðìå êâàäðàòà 8× 8. Ìîæíî ëè

ïðîâåñòè 13 ïðÿìûõ (íå ïðîõîäÿùèõ ÷åðåç òî÷êè) òàê, ÷òîáû êàæäàÿ

òî÷êà ëåæàëà â ñâîåé ñîáñòâåííîé ÷àñòè?

5. Â ïðàâèëüíîì äåñÿòèóãîëüíèêå A1A2A3 . . . A10 ïðîâåëè âñå äèàãîíà-

ëè. Îêîëî êàæäîãî ïåðåñå÷åíèÿ äâóõ èëè íåñêîëüêèõ äèàãîíàëåé (ïî

âíóòðåííèì òî÷êàì) ïîñòàâëåíî ÷èñëî +1. Îäíîé îïåðàöèåé ìîæíî èç-

ìåíèòü çíàê âñåõ ÷èñåë, ñòîÿùèõ îêîëî òî÷åê ïåðåñå÷åíèÿ ñ îäíîé äèà-

ãîíàëüþ. Ìîæíî ëè ïðèìåíåíèåì êîíå÷íîãî ÷èñëà òàêèõ îïåðàöèé èç-

ìåíèòü çíàêè ó âñåõ èìåþùèõñÿ ÷èñåë?

6. Êðóã ðàäèóñà 1 ïîêðûò ñåìüþ îäèíàêîâûìè êðóãàìè. Äîêàæèòå, ÷òî

èõ ðàäèóñ íå ìåíüøå 1/2. Äëÿ ðåøåíèÿ ýòîé çàäà÷è âàì ïîòðåáóåòñÿ

�àêò ¾Åñëè âíóòðè êðóãà îêðóæíîñòè ðàäèóñà a èìååòñÿ îòðåçîê äëè-

íû b, òî 2a > b¿ � îí íå ÿâëÿåòñÿ î÷åâèäíûì, åãî íàäî äîêàçûâàòü.

7. Íà äîñêå 11× 11 ðàçëîæåíû äâóñòîðîííèå �èøêè, îäíà ñòîðîíà êî-

òîðîé � áåëàÿ, à äðóãàÿ � ÷¼ðíàÿ. Èçíà÷àëüíîå âñå �èøêè ëåæàò áåëîé

ñòîðîíîé ââåðõ. Çà îäèí õîä ðàçðåøàåòñÿ âûáðàòü îäíó ñòðî÷êó èëè îäèí

ñòîëáåö è ïåðåâåðíóòü âñå �èøêè ýòîé ëèíèè. Ìîæíî ëè çà íåñêîëüêî

õîäîâ äîáèòüñÿ òîãî, ÷òîáû ðîâíî â îäíîé êëåòêå �èøêà ëåæàëà ÷¼ðíîé

ñòîðîíîé ââåðõ?
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