
¾Ñèðèóñ¿, Ýéëåðîâñêàÿ ìàòåìàòè÷åñêàÿ ïðîãðàììà, Ý2�Ý3

Èíäóêöèÿ: óñèëåíèå óòâåðæäåíèÿ. 9 èþíÿ

1. Äîêàæèòå, ÷òî äëÿ êàæäîãî íàòóðàëüíîãî ÷èñëà n ñóùåñòâóþò òàêèå

öåëûå ÷èñëà an è bn, ÷òî

(
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√
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)n
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an + bn

√

5

2
.

2. Äîêàæèòå, ÷òî äëÿ êàæäîãî n > 3 ÷èñëî n! ìîæåò áûòü ïðåäñòàâ-

ëåííî êàê ñóììà n ñâîèõ ðàçëè÷íûõ äåëèòåëåé.

3. Äàíî íàòóðàëüíîå ÷èñëî n > 3. Íàéäèòå êîëè÷åñòâî ñïîñîáîâ ðàñ-

ñòàâèòü ïî êðóãó â íåêîòîðîì ïîðÿäêå íàòóðàëüíûå ÷èñëà 1, 2, . . . , n

òàê, ÷òîáû êàæäîå ÷èñëî ÿâëÿëîñü äåëèòåëåì ñóììû äâóõ ñîñåäíèõ ñ

íèì ÷èñåë.

4. Íà ïëîñêîñòè ïðîâåäåíû n ïðÿìûõ îáùåãî ïîëîæåíèÿ. Äîêàæè-

òå, ÷òî ñóùåñòâóåò òàêàÿ n-çâåííàÿ íåñàìîïåðåñåêàþùàÿñÿ ëîìàíàÿ

A0A1 . . . An, ÷òî íà êàæäîé èç n ïðÿìûõ ëåæèò ðîâíî ïî îäíîìó çâå-

íó ýòîé ëîìàíîé.

5. Äîêàæèòå, ÷òî äëÿ êàæäîãî íàòóðàëüíîãî ÷èñëà k ñóùåñòâóåò òàêîå

÷èñëî Nk, ÷òî âñå ÷èñëà n > Nk ìîãóò áûòü ïðåäñòàâëåíû â âèäå n =

a1 + a2 + . . .+ ak, ïðè÷¼ì 1 6 a1 < a2 < . . . < ak è ai+1

.
.
.

ai äëÿ êàæäîãî

i = 1, 2, . . . , k − 1.
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