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Óñðåäíåíèå. 13 èþíÿ

Ìûñëü. Åñëè íåêîòîðàÿ âåëè÷èíà â ñðåäíåì ðàâíÿåòñÿ k, òî íàéä¼òñÿ

ñèòóàöèÿ, â êîòîðîé îíà õîòÿ áû k, à òàêæå ñèòóàöèÿ, â êîòîðîé îíà íå

ïðåâîñõîäèò k.

Êîììåíòàðèé. Öåëü ýòîãî çàíÿòèÿ � íàó÷èòüñÿ ïðèìåíÿòü óñðåäíå-

íèå. Ïîýòîìó ðåøåíèÿ, åãî íå èñïîëüçóþùèå, íå ïðèíèìàþòñÿ.

1. Êàæäàÿ èç äâóõ îêðóæíîñòåé ðàäóñà 1 ïîäåëåíà íà 100 ðàâíûõ äóã.

Íà êàæäîé îêðóæíîñòè 50 äóã ïîêðàøåíû â ñèíèé öâåò, 50 � â êðàñíûé.

Äîêàæèòå, ÷òî ìîæíî òàê ñîâìåñòèòü ýòè îêðóæíîñòè, ÷òî õîòÿ áû â 50

ìåñòàõ öâåòà äóã ñîâïàäóò.

2. Ó èíæåíåðà Ñàøè åñòü íåñêîëüêî ëàìïî÷åê è íåñêîëüêî ïåðåêëþ-

÷àòåëåé. Êàæäûé èç ïåðåêëþ÷àòåëåé ïîäñîåäèí¼í ê íåêîòîðîìó íàáîðó

ëàìïî÷åê. Ïðè íàæàòèè íà ïåðåêëþ÷àòåëü âñå ëàìïî÷êè, ê êîòîðûì

îí ïðèñîåäèí¼í, ìåíÿþò ñâî¼ ñîñòîÿíèå: âûêëþ÷åííûå � âêëþ÷àþòñÿ,

âêëþ÷åííûå � âûêëþ÷àþòñÿ. Êàæäàÿ ëàìïî÷êà ïðèñîåäèíåíà õîòÿ áû ê

îäíîìó ïåðåêëþ÷àòåëþ. Äîêàæèòå, ÷òî ïîñëåäîâàòåëüíî íàæèìàÿ íåêî-

òîðûå èõ ïåðåêëþ÷àòåëåé, ìîæíî äîáèòüñÿ òîãî, ÷òîáû âêëþ÷åííûìè

îêàçàëèñü õîòÿ áû ïîëîâèíà ëàìïî÷åê. Íà÷àëüíîå ñîñòîÿíèå ëàìïî÷åê

ïðîèçâîëüíîå.

3. Òåïåðü ëàìïî÷åê âñåãî 99, êàæäàÿ ïðèñîåäèíåíà ðîâíî ê 25 ïåðå-

êëþ÷àòåëÿì, à ïåðåêëþ÷àòåëåé ðîâíî 50. Äîêàæèòå, ÷òî Ñàøà ìîæåò

íàæàòü íà òàêèå 17 ïåðåêëþ÷àòåëåé, ÷òî õîòÿ áû 50 ëàìïî÷åê îêàæóòñÿ

âêëþ÷åííûìè.

4. Â ñòàå 2019 âîë÷àð, íåêîòîðûå äðóã äðóãà óâàæàþò, à íåêîòîðûå

äðóã äðóãà � íåò. Äîêàæèòå, ÷òî ìîæíî òàê âûáðàòü ïàðó âîë÷àð, ÷òî

ñðåäè îñòàâøèñÿ íàéä¼òñÿ õîòÿ áû 1009 âîë÷àð, êàæäûé èç êîòîðûõ èëè

óâàæàåò îáîèõ èç âûáðàííûõ âîë÷àð, èëè îáîèõ íå óâàæàåò.

5. Â ñòàäå �åðìåðà íåñêîëüêî îâå÷åê è íåñêîëüêî áàðàíîâ. Êàæäîé

îâå÷êå íðàâèòñÿ îäèí èëè äâà áàðàíà. ×òîáû èçáåæàòü ñïîðîâ ìåæäó

îâå÷êàìè, �åðìåð ðåøèë âûãíàòü íåñêîëüêî îâå÷åê è íåñêîëüêî áàðà-

íîâ òàê, ÷òîáû êàæäîé èç îñòàâøèõñÿ îâå÷åê íðàâèëñÿ ðîâíî îäèí èç

îñòàâøèõñÿ áàðàíîâ. Äîêàæèòå, ÷òî îí ìîæåò ñäåëàòü ýòî òàê, ÷òîáû ó

íåãî îñòàëàñü õîòÿ áû ïîëîâèíà ñòàäà.
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