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�àçíîáîé�1. 5 èþíÿ

1. Ñêîëüêî îñòðîóãîëüíûõ òðåóãîëüíèêîâ ìîæåò áûòü â òðèàíãóëÿöèè

ïðàâèëüíîãî ìíîãîóãîëüíèêà?

2. Äàíû 10 ÷èñåë a1, a2, . . . , a10. Èçâåñòíî, ÷òî ñðåäè ïîïàðíûõ ñóìì

ai + aj (i 6= j) êàê ìèíèìóì 37 öåëûõ. Äîêàæèòå, ÷òî âñå ÷èñëà 2a1,

2a2, . . . , 2a10 � öåëûå.

3. Ïîëîæèòåëüíûå äåéñòâèòåëüíûå ÷èñëà x, y è z óäîâëåòâîðÿþò óñëî-

âèþ x+ y + z = 8. Äîêàæèòå, ÷òî

√
x2 + 1 +

√

y2 + 4 +
√
z2 + 9 > 10.

4. Íàçîâåì öåëî÷èñëåííóþ òî÷êó X âèäèìîé èç íà÷àëà êîîðäèíàò O,

åñëè îòðåçîê OX íå ñîäåðæèò íèêàêèõ äðóãèõ öåëûõ òî÷åê, êðîìå O

è X . Äîêàæèòå, ÷òî äëÿ ëþáîãî íàòóðàëüíîãî ÷èñëà n íàéäåòñÿ êâàä-

ðàò ñ ïàðàëëåëüíûìè îñÿì ñòîðîíàìè è ñîäåðæàùèé n2

öåëî÷èñëåííûõ

òî÷åê òàêîé, ÷òî íè îäíà èç öåëî÷èñëåííûõ òî÷åê âíóòðè êâàäðàòà íå

ÿâëÿåòñÿ âèäèìîé.
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