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�àçíîáîé�2. 9 èþíÿ

1. Íàéäèòå êîëè÷åñòâî ïàð íàòóðàëüíûõ ÷èñåë m è n, êàæäîå èç êîòî-

ðûõ íå áîëåå 106, äëÿ êîòîðûõ n
2
− 1 äåëèòñÿ íà mn− 1.

2. Äëÿ ïîëîæèòåëüíûõ a, b, c äîêàæèòå íåðàâåíñòâî

(a+ b+ c)(a+ b− c)(a− b+ c)(−a+ b+ c) 6 4a2b2.

3. Íà ïëîñêîñòè äàíû òðè òî÷êè. Èç íèõ âûáèðàþòñÿ ëþáûå äâå, ñòðî-

èòñÿ ñåðåäèííûé ïåðïåíäèêóëÿð ê îòðåçêó, èõ ñîåäèíÿþùåìó, è âñå òî÷-

êè îòðàæàþòñÿ ñèììåòðè÷íî îòíîñèòåëüíî ýòîé ïðÿìîé; çàòåì èç âñåõ

òî÷åê (ñòàðûõ è íîâûõ) ñíîâà âûáèðàþò êàêèå-òî äâå òî÷êè è âåñü ïðî-

öåññ ïîâòîðÿþò. Òàê äåëàåòñÿ áåñêîíå÷íî ìíîãî ðàç. Âåðíî ëè, ÷òî â

ïëîñêîñòè íàéäåòñÿ òàêàÿ ïðÿìàÿ, ÷òî âñå ïîëó÷åííûå òî÷êè áóäóò ëå-

æàòü ïî îäíó ñòîðîíó îò íå¼?

4. Íà êëåò÷àòîé ðåø¼òêå îòìå÷åíî êîíå÷íîå êîëè÷åñòâî óçëîâ. Äîêà-

æèòå, ÷òî èõ ìîæíî ïîêðàñèòü â äâà öâåòà òàê, ÷òîáû íà êàæäîé âåðòè-

êàëüíîé è íà êàæäîé ãîðèçîíòàëüíîé ïðÿìîé êîëè÷åñòâî òî÷åê ðàçíîãî

öâåòà îòëè÷àëîñü íå áîëåå, ÷åì íà 1.
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