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�àçíîáîé�4. 14 èþíÿ

1. Â êàæäîé âåðøèíå âûïóêëîãî ìíîãîãðàííèêà ñõîäÿòñÿ òðè ãðàíè.

Êàæäàÿ ãðàíü ïîêðàøåíà â êðàñíûé, æ¼ëòûé èëè ñèíèé öâåò. Äîêàæèòå,

÷òî ÷èñëî âåðøèí, â êîòîðûõ ñõîäÿòñÿ ãðàíè òð¼õ ðàçíûõ öâåòîâ, ÷¼òíî.

2. Â òðåóãîëüíèêå ABC ñ îñòðûìè óãëàìè B è C ïðîâåäåíà âûñîòà AD.

Áèññåêòðèñû îñòðûõ óãëîâ B è C òðåóãîëüíèêà ABC ïåðåñåêàþò âûñîòó

AD â òî÷êàõ E è F ñîîòâåòñòâåííî. Äîêàæèòå, ÷òî åñëè BE = CF , òî

òðåóãîëüíèê ABC ðàâíîáåäðåííûé.

3. Íàéäèòå âñå ïàðû íàòóðàëüíûõ m è n, äëÿ êîòîðûõ n3 + 1 äåëèòñÿ

íà mn− 1.

4. Íà áåñêîíå÷íîé êëåò÷àòîé ðåø¼òêå 2022 êëåòêè ïîêðàøåíû â ÷¼ð-

íûé öâåò, îñòàëüíûå � â áåëûé. Êàæäóþ ìèíóòó êëåòêè ïåðåêðàøèâà-

þòñÿ ïî ñëåäóþùåìó ïðàâèëó. Êëåòêà êðàñèòñÿ â ÷¼ðíûé öâåò, åñëè â

òð¼õêëåòî÷íîì óãîëêå, îáðàçîâàííîì ýòîé êëåòêîé è êëåòêàìè ñïðàâà è

ñâåðõó îò íå¼, íå ìåíåå äâóõ ÷¼ðíûõ êëåòîê. Èíà÷å êëåòêà êðàñèòñÿ â

áåëûé öâåò. Äîêàæèòå, ÷òî íå áîëåå ÷åì ÷åðåç 2022 ìèíóòû âñå êëåòêè

ñòàíóò áåëûìè.
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