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Îïðåäåëåíèå. Òðèàíãóëÿöèåé �èãóðû F íàçûâàåòñÿ å¼ ðàçáèåíèå íà

òðåóãîëüíèêè, ïðè÷¼ì ëþáûå äâà òðåóãîëüíèêà ëèáî ñîâñåì íå èìåþò

îáùèõ òî÷åê, ëèáî èìåþò òîëüêî îáùóþ âåðøèíó èëè îáùóþ ñòîðîíó.

Òðåóãîëüíèêè íàçîâ¼ì ãðàíÿìè òðèàíãóëÿöèè, ñòîðîíû ìàëåíüêèõ

òðåóãîëüíèêîâ � å¼ ð¼áðàìè, à èõ âåðøèíû � å¼ âåðøèíàìè.

1 (ëåììà Øïåðíåðà). Äàí òðåóãîëüíèê, âåðøèíû êîòîðîãî ïîìå-

÷åíû öè�ðàìè 1, 2 è 3, è åãî òðèàíãóëÿöèÿ. Âåðøèíû òðèàíãóëÿöèè

ïîìåòèëè òåìè æå çíà÷åíèÿìè òàêèì îáðàçîì, ÷òîáû ëþáàÿ âåðøèíà

íà ñòîðîíå èñõîäíîãî òðåóãîëüíèêà ïîìå÷åíà îäíîé èç ïîìåòîê âåðøèí

ýòîé ñòîðîíû. Äîêàæèòå, ÷òî ãðàíåé, âåðøèíû êîòîðûõ íåñóò òðè ðàç-

ëè÷íûå îòìåòêè, ò.å. 1, 2 è 3, íå÷¼òíîå ÷èñëî.

2. Äàíû íàòóðàëüíûå a, b, c òàêèå, ÷òî a > 1, b > c > 1, à ÷èñëî abc+1

äåëèòñÿ íà ab− b+ 1. Äîêàæèòå, ÷òî b äåëèòñÿ íà a.

3. Òî÷êè M è N � ñåðåäèíû áèññåêòðèñ AK è CL òðåóãîëüíèêà ABC

ñîîòâåòñòâåííî. Äîêàæèòå, ÷òî åñëè ∠MBN = 45◦, òî óãîë ABC �

ïðÿìîé.

4. Â òðåóãîëüíèêå ABC íà ñòîðîíàõ AB è AC îòìå÷åíû òàêèå òî÷êè

D è E, ÷òî BD = BC = CE. Äîêàæèòå, ÷òî ïðÿìàÿ DE ïåðïåíäèêó-

ëÿðíà ïðÿìîé, ñîåäèíÿþùåé öåíòð âïèñàííîé è îïèñàííîé îêðóæíîñòè

òðåóãîëüíèêà ABC.
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