
¾Ñïåêòð¿, 9 êëàññ Áàéòèê, àâãóñò 2021

2. Âñòóïèòåëüíûé ðàçíîáîé�2. 11 àâãóñòà

1. Ñóùåñòâóþò ëè ìíîãî÷ëåí P ñ öåëûìè êîý��èöèåíòàìè è òàêèå

ðàçëè÷íûå öåëûå ÷èñëà a, b è c, ÷òî P (a) = b, P (b) = c è P (c) = a?

2. Ïî êðóãó ëåæàò 500 ìîíåò: 5 îðëîì, 5 ðåøêîé, 5 îðëîì, 5 ðåøêîé

è ò. ä. �àçðåøàåòñÿ ïåðåâåðíóòü ìîíåòó, åñëè îäèí èç å¼ ñîñåäåé ëåæèò

îðëîì, à äðóãîé � ðåøêîé. Êàêîãî íàèáîëüøåãî ÷èñëà ìîíåò, îäíîâðå-

ìåííî ëåæàùèõ îðëîì, ìîæíî äîáèòüñÿ ñ ïîìîùüþ òàêèõ îïåðàöèé?

3. Âïèñàííàÿ îêðóæíîñòü ïðÿìîóãîëüíîãî òðåóãîëüíèêà ABC ñ ïðÿ-

ìûì óãëîì C êàñàåòñÿ êàòåòîâ BC è AC â òî÷êàõ D è E ñîîòâåòñòâåí-

íî. Òî÷êè G è H íà ñòîðîíàõ BC è AC ñîîòâåòñòâåííî òàêîâû, ÷òî

BD = CG è AE = CH . Îòðåçêè DH è EG ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷êå M .

Äîêàæèòå, ÷òî îòëè÷íàÿ îò M òî÷êà ïåðåñå÷åíèÿ îïèñàííûõ îêðóæ-

íîñòåé òðåóãîëüíèêîâ DGM è EHM ëåæèò íà âïèñàííîé îêðóæíîñòè

òðåóãîëüíèêà ABC.

4. Äàíî íàòóðàëüíîå n. Êàêîå íàèáîëüøåå êîëè÷åñòâî óïîðÿäî÷åííûõ

òðîåê öåëûõ íåîòðèöàòåëüíûõ ÷èñåë (x1, y1, z1), (x2, y2, z2), . . . ìîæíî âû-

áðàòü òàê, ÷òîáû ñóììà òð¼õ ÷èñåë â êàæäîé òðîéêå áûëà ðàâíà 3n, è

íèêàêîå ÷èñëî íå âñòðå÷àëîñü â äâóõ òðîéêàõ íà îäíîé è òîé æå ïîçè-

öèè?

5. Äàí ìíîãî÷ëåí F (x) ñ öåëûìè êîý��èöèêíòàìè, ïðè÷¼ì èçâåñòíî,

÷òî äëÿ ëþáîãî öåëîãî n ÷èñëî F (n) äåëèòñÿ íà îäíî èç öåëûõ ÷èñåë

a1, a2, . . . , am. Äîêàæèòå, ÷òî èç ýòèõ ÷èñåë ìîæíî âûáðàòü îäíî ÷èñëî

òàê, ÷òî F (n) áóäåò äåëèòüñÿ íà íåãî ïðè ëþáîì öåëîì n.
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