
¾Ñïåêòð¿, 9 êëàññ Áàéòèê, àâãóñò 2021

5. Ñïóñê. 12 àâãóñòà

1. Íàéäèòå âñå ïðîñòûå ÷èñëà p äëÿ êîòîðûõ ñóùåñòâóþò íàòóðàëüíûå

÷èñëà n, x è y òàêèå, ÷òî pn = x3 + y3.

2. B ñòàäå 101 êîðîâà. Åñëè óâåñòè ëþáóþ îäíó êîðîâó, òî îñòàâøèõñÿ

ìîæíî ðàçäåëèòü íà äâå ÷àñòè ïî 50 êîðîâ â êàæäîé òàê, ÷òî ñóììàð-

íûé âåñ êîðîâ ïåðâîé ÷àñòè áóäåò ðàâåí ñóììàðíîìó âåñó êîðîâ äðóãîé

÷àñòè. Äîêàæèòå, ÷òî âñå êîðîâû âåñÿò îäèíàêîâî.

3.Íà äîñêå âûïèñàíî 100 öåëûõ ÷èñåë. Èçâåñòíî, ÷òî äëÿ ëþáûõ âîñüìè

èç ýòèõ ÷èñåë íàéäóòñÿ òàêèå äåâÿòü èç ýòèõ ÷èñåë, ÷òî ñðåäíåå àðè�-

ìåòè÷åñêîå ýòèõ âîñüìè ÷èñåë ðàâíî ñðåäíåìó àðè�ìåòè÷åñêîìó ýòèõ

äåâÿòè ÷èñåë. Äîêàæèòå, ÷òî âñå ÷èñëà ðàâíû.

4. Äàí ëèñò êëåò÷àòîé áóìàãè. Äîêàæèòå, ÷òî ïðè n 6= 4 íå ñóùåñòâóåò

ïðàâèëüíîãî n-óãîëüíèêà ñ âåðøèíàìè â óçëàõ ðåøåòêè. Ñëó÷àè n = 3

è n = 6 íåìíîãî îòëè÷àþòñÿ.

5. Ìîæíî ëè ðàçðåçàòü êóá íà íåñêîëüêî ðàçëè÷íûõ êóáîâ?

6. Äàí âûïóêëûé ìíîãîãðàííèê è òî÷êà âíóòðè íåãî. Äîêàæèòå, ÷òî

õîòÿ áû îäèí íç ïåðïåíäèêóëÿðîâ ê ïëîñêîñòÿì ãðàíåé, ïðîâåäåííûõ

÷åðåç ýòó òî÷êó, ïåðåñåêàåòñÿ ñ ñîîòâåòñòâóþùåé ãðàíüþ.

7. Íàòóðàëüíûå ÷èñëà a è b òàêîâû, ÷òî (4a2 − 1)2 äåëèòñÿ íà 4ab− 1.

Äîêàæèòå, ÷òî a = b.
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