
¾Ñïåêòð¿, 9 êëàññ Áàéòèê, àâãóñò 2021

13. �àçíîáîé�3. 17 àâãóñòà

1. Íàòóðàëüíîå ÷èñëî k è öåëûå ÷èñëà x è y òàêîâû, ÷òî

x2 + y2 + 1 = kxy.

Äîêàæèòå, ÷òî k = 3.

2. Äàíî íàòóðàëüíîå ÷èñëî a è êàêîé-íèáóäü ìíîãî÷ëåí P (x, y) ñ íà-

òóðàëüíûìè êîý��èöèåíòàìè. Äîêàæèòå, ÷òî ñóùåñòâóåò áåñêîíå÷íî

ìíîãî íàòóðàëüíûõ ÷èñåë b, âçàèìíî ïðîñòûõ ñ a, äëÿ êîòîðûõ ÷èñëî

P (a, b) � ñîñòàâíîå.

3. Íàòóðàëüíûå ÷èñëà a, b è k òàêîâû, ÷òî a2+b2 = k(ab+1). Äîêàæèòå,

÷òî k � òî÷íûé êâàäðàò.

4. Íà äîñêå íàïèñàíû òðè ïîëîæèòåëüíûõ ÷èñëà. �àçðåøàåòñÿ ñòåðåòü

îäíî èç íèõ (ñêàæåì, z) è çàìåíèòü íà 1/(zx+zy), ãäå x, y � äâà äðóãèõ

÷èñëà íà äîñêå. Ìîæíî ëè èç íàáîðà 2, 3, 6 ïîëó÷èòü íàáîð ÷èñåë 2, 3, 4?
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