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9. Òåîðåìà Áðàóýðà. 12 àâãóñòà

1 (Òåîðåìà Áðàóýðà; ÷àñòíûé ñëó÷àé). Ïóñòü T � òðåóãîëüíèê ñ

ãðàíèöåé. Îòîáðàæåíèå f : T → T ÿâëÿåòñÿ íåïðåðûâíûì. Äîêàæèòå,

÷òî ñóùåñòâóåò òàêàÿ òî÷êà x ∈ T , ÷òî f(x) = x. Óêàçàíèå: ëåììà

Øïåðíåðà.

Ñëåäóþùèé íàáîð çàäà÷ íóæåí äëÿ ¾ðàñøèðåíèÿ¿ ìíîæåñòâà �èãóð,

äëÿ êîòîðûõ âåðíà òåîðåìà Áðàóýðà î íåïîäâèæíîé òî÷êå. Âñå ìíîæå-

ñòâà ëåæàò â R
n

.

2. Äîêàæèòå, ÷òî g : Rn → R
m

� íåïðåðûâíîå îòîáðàæåíèå òîãäà è

òîëüêî òîãäà, êîãäà äëÿ ëþáîãî îòêðûòîãî U ⊂ R
m

ìíîæåñòâî

g−1(U) := {x ∈ R
n : g(x) ∈ U}

îòêðûòî (¾ïðîîáðàç îòêðûòîãî îòêðûò¿).

3*. Ïóñòü g : X → Y � íåïðåðûâíîå âçàèìíî îäíîçíà÷íîå ñîîòâåòñòâèå;

X � ñåêâåíöèàëüíûé êîìïàêò.

a) Îñîçíàéòå, ÷òî Y � ñåêâåíöèàëüíûé êîìïàêò.

b) Äîêàæèòå, ÷òî g−1 : Y → X � íåïðåðûâíîå îòîáðàæåíèå.

4. Ïóñòü g : T → Y � íåïðåðûâíîå âçàèìíî îäíîçíà÷íîå ñîîòâåòñòâèå;

T � òðåóãîëüíèê ñ ãðàíèöåé. Äîêàæèòå, ÷òî äëÿ ëþáîãî íåïðåðûâíîãî

îòîáðàæåíèÿ f : Y → Y ñóùåñòâóåò òàêàÿ òî÷êà x ∈ Y , ÷òî f(x) = x.

01. Ïðèäóìàéòå íåïðåðûâíîå îòîáðàæåíèå òðåóãîëüíèêà íà êðóã, ÷å-

òûð¼õóãîëüíèêà íà êðóã.

5. Ïóñòü C � êðóã, ω � åãî ãðàíèöà. Ñóùåñòâóåò ëè íåïðåðûâíîå îòîá-

ðàæåíèå f : C → ω òàêîå, ÷òî äëÿ ëþáîãî x ∈ ω f(x) = x?
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