
¾Ñïåêòð¿, 8 êëàññ �åãèíà, àâãóñò 2022

4. Ïðÿìîóãîëüíèêè è êâàäðàòû. 20 àâãóñòà

1. Êâàäðàò ðàçáèò íà 2016 ïðÿìîóãîëüíèêîâ ñî ñòîðîíàìè, ìåíüøèìè

ñòîðîíû êâàäðàòà. Íàçîâåì óçëîì òî÷êó, ÿâëÿþùóþñÿ âåðøèíîé õîòÿ

áû îäíîãî ïðÿìîóãîëüíèêà ðàçáèåíèÿ. Êàêîå íàèìåíüøåå êîëè÷åñòâî

óçëîâ ìîæåò ëåæàòü ñòðîãî âíóòðè èñõîäíîãî êâàäðàòà?

2. Êâàäðàò ðàçðåçàëè íà ïðÿìîóãîëüíèêè. Äîêàæèòå, ÷òî ñóììà äëèí

íàèìåíüøèõ ñòîðîí âñåõ ýòèõ ïðÿìîóãîëüíèêîâ íå ìåíüøå äëèíû ñòî-

ðîíû êâàäðàòà.

3. Êâàäðàò ðàçðåçàí íà n ïðÿìîóãîëüíèêîâ (ñòîðîíû êîòîðûõ ïàðàë-

ëåëüíû ñòîðîíàì êâàäðàòà). Êàæäàÿ ïðÿìàÿ, ïàðàëëåëüíàÿ îäíîé èç

ñòîðîí êâàäðàòà, êîòîðàÿ ïåðåñåêàåò âíóòðåííîñòü êâàäðàòà, ïåðåñåêàåò

è âíóòðåííîñòü íåêîòîðîãî ïðÿìîóãîëüíèêà. Äîêàæèòå, ÷òî ñðåäè ïðÿ-

ìîóãîëüíèêîâ ðàçáèåíèÿ ñóùåñòâóåò òàêîé, êîòîðûé íå ïðèìûêàåò íè ê

îäíîé èç ñòîðîí êâàäðàòà.

4. Êâàäðàò ðàçðåçàëè íà n ïðÿìîóãîëüíèêîâ. Îáÿçàòåëüíî ëè íàéä¼òñÿ

îòðåçîê, ñîåäèíÿþùèé öåíòðû äâóõ ïðÿìîóãîëüíèêîâ, íå èìåþùèé îá-

ùèõ òî÷åê íè ñ êàêèìè äðóãèìè ïðÿìîóãîëüíèêàìè, êðîìå ýòèõ äâóõ?

5. Áóìàæíûé êâàäðàò ðàçáèò ëèíèÿìè, ïðîâåä¼ííûìè êàðàíäàøîì, íà

2019 ïðÿìîóãîëüíèêîâ. Äîêàæèòå, ÷òî ìîæíî ñäåëàòü íå áîëåå 2018 ïðÿ-

ìîëèíåéíûõ ðàçðåçîâ, ïîñëå êîòîðûõ áóìàæíûé êâàäðàò ðàñïàä¼òñÿ â

òî÷íîñòè íà íàðèñîâàííûå ïðÿìîóãîëüíèêè. ×àñòè íåëüçÿ íàêëàäûâàòü

äðóã íà äðóãà, à ðàçðåç íå îáÿçàí íà÷èíàòüñÿ èëè êîí÷àòüñÿ íà êðàþ.

6. Âíóòðè ïðÿìîóãîëüíèêà R îòìå÷åíû n òî÷åê, íèêàêèå äâå èç êî-

òîðûõ íå ëåæàò íà ïðÿìîé, ïàðàëëåëüíîé êàêîé-ëèáî ñòîðîíå ïðÿìî-

óãîëüíèêà. Ïðÿìîóãîëüíèê R ðàçðåçàëè íà ìåíüøèå ïðÿìîóãîëüíèêè ñî

ñòîðîíàìè, ïàðàëëåëüíûìè ñòîðîíàì R, òàê, ÷òî âñå îòìå÷åííûå òî÷êè

îêàçàëèñü íà ëèíèÿõ ðàçðåçîâ. Äîêàæèòå, ÷òî ïðÿìîóãîëüíèêîâ ðàçáè-

åíèÿ íå ìåíüøå n+ 1.

7. Äàí êâàäðàò, ñòîðîíû êîòîðîãî ãîðèçîíòàëüíû è âåðòèêàëüíû. Â

í¼ì ïðîâåäåíû îòðåçêè, ïàðàëëåëüíûå ñòîðîíàì, íèêàêèå äâà îòðåçêà

íå ëåæàò íà îäíîé ïðÿìîé è íå ïåðåñåêàþòñÿ ïî òî÷êå, âíóòðåííåé äëÿ

îáîèõ îòðåçêîâ. Îòðåçêè ðàçáèëè êâàäðàò íà ïðÿìîóãîëüíèêè. Êàæäàÿ

âåðòèêàëüíàÿ ïðÿìàÿ, ïåðåñåêàþùàÿ êâàäðàò è íå ñîäåðæàùàÿ îòðåçêîâ

ðàçáèåíèÿ, ïåðåñåêàåò ðîâíî k ïðÿìîóãîëüíèêîâ ðàçáèåíèÿ, à êàæäàÿ

ãîðèçîíòàëüíàÿ ïðÿìàÿ � ðîâíî ℓ ïðÿìîóãîëüíèêîâ. Ñêîëüêî ïðÿìî-

óãîëüíèêîâ ìîæåò áûòü?
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