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8. a
n ± 1. 23 àâãóñòà

Óòâåðæäåíèå. Ïóñòü a, n è m � íàòóðàëüíûå ÷èñëà. Òîãäà

ÍÎÄ(an − 1, am − 1) = aÍÎÄ(n,m) − 1.

Ñëåäñòâèÿ. Ïóñòü a > 1, n, m, k � íàòóðàëüíûå ÷èñëà. Òîãäà

a) an − 1 .
.
.

am − 1 òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà n .
.
.

m.

b) åñëè an − 1 .
.
.

k è am − 1 .
.
.

k, òî aÍÎÄ(n,m) − 1 .
.
.

k.

) ÍÎÄ(an + 1, am + 1) äåëèò a2·ÍÎÄ(n,m) − 1.

1. Ïóñòü p > 3 � ïðîñòîå, m =
4p − 1

3

. Äîêàæèòå, ÷òî 2m−1 − 1 äåëèòñÿ

íà m.

2. Ïóñòü a > 1 è n � íàòóðàëüíûå ÷èñëà. Äîêàæèòå, ÷òî ϕ(an − 1)

äåëèòñÿ íà n.

3. Ïóñòü a > 2 � íàòóðàëüíîå ÷èñëî. Äîêàæèòå, ÷òî ñóùåñòâóåò áåñêî-

íå÷íî ìíîãî íàòóðàëüíûõ n òàêèõ, ÷òî an − 1 äåëèòñÿ íà n.

4. Ïóñòü n > 2, k � íàòóðàëüíûå ÷èñëà. Äîêàæèòå, ÷òî 2k +1 6 ..
.

2n − 1.

5. Äîêàæèòå, ÷òî åñëè an + 1 .
.
.

am + 1, òî n .
.
.

m. Áîëåå òîãî, åñëè n/m

åñòü íå÷¼òíîå ÷èñëî, òî an + 1 .
.
.

am + 1

6. Äàíû íàòóðàëüíûå ÷èñëà a è b. Äîêàæèòå, ÷òî ñóùåñòâóåò áåñêîíå÷-

íî ìíîãî íàòóðàëüíûõ n òàêèõ, ÷òî ÷èñëî an + 1 íå äåëèòñÿ íà nb + 1.

7. Äîêàæèòå, ÷òî äëÿ áåñêîíå÷íîãî êîëè÷åñòâà ñîñòàâíûõ ÷èñåë n ÷èñ-

ëî 3n−1 − 2n−1

äåëèòñÿ íà n.
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