
ÌÖÍÌÎ, Ìàòåìàòè÷åñêèé êðóæîê, 8 êëàññ Çàíÿòèå 12 12 ÿíâàðÿ 2008 ãîäà

Çàäà÷à 12.1. Íà çàòîíóâøåé êàðàâåëëå XIV âåêà áûëè íàéäåíû øåñòü ìåøêîâ ñ çîëîòûìè ìîíåòàìè.
Â ïåðâûõ ÷åòûðåõ ìåøêàõ îêàçàëîñü ïî 60, 30, 20 è 15 çîëîòûõ ìîíåò. Êîãäà ïîäñ÷èòàëè ìîíåòû
â îñòàâøèõñÿ äâóõ, êòî-òî çàìåòèë, ÷òî ÷èñëî ìîíåò â ìåøêàõ ñîñòàâëÿåò íåêóþ ïîñëåäîâàòåëüíîñòü.
Ïðèíÿâ ýòî ê ñâåäåíèþ, ñìîãëè áû âû ñêàçàòü, ñêîëüêî ìîíåò â ïÿòîì è øåñòîì ìåøêàõ?

Çàäà÷à 12.2. Äîêàæèòå, ÷òî åñëè à) n ∈ N, òî 2n > 2n, á) n ∈ N è n > 4, òî n! > 2n.

Çàäà÷à 12.3. Ðàññòàâüòå ïî êðóãó ÷åòûðå åäèíèöû, òðè äâîéêè è òðè òðîéêè òàê, ÷òîáû ñóììà ëþáûõ
òðåõ ïîäðÿä ñòîÿùèõ ÷èñåë íå äåëèëàñü íà 3.

Çàäà÷à 12.4. Äîêàæèòå, ÷òî à) âñå ÷èñëà 10017, 100117, 1001117,... äåëÿòñÿ íà 53; á) åñëè â ÷èñëå 12008
ìåæäó íóëÿìè âñòàâèòü ëþáîå êîëè÷åñòâî òðîåê, òî ïîëó÷èòñÿ ÷èñëî, äåëÿùååñÿ íà 19.

Çàäà÷à 12.5. Â êëåòêàõ øàõìàòíîé äîñêè çàïèñàíû â ïðîèçâîëüíîì ïîðÿäêå íàòóðàëüíûå ÷èñëà îò 1
äî 64 (â êàæäîé êëåòêå çàïèñàíî ðîâíî îäíî ÷èñëî è êàæäîå ÷èñëî çàïèñàíî ðîâíî îäèí ðàç). Ìîæåò
ëè â õîäå øàõìàòíîé ïàðòèè ñëîæèòüñÿ ñèòóàöèÿ, êîãäà ñóììà ÷èñåë, çàïèñàííûõ â êëåòêàõ, çàíÿòûõ
ôèãóðàìè, ðîâíî âäâîå ìåíüøå ñóììû ÷èñåë, çàïèñàííûõ â êëåòêàõ, ñâîáîäíûõ îò ôèãóð?

Çàäà÷à 12.6. Êâàäðàò ñî ñòîðîíîé 1 ðàçðåçàí íà ïðÿìîóãîëüíèêè. Â êàæäîì ïðÿìîóãîëüíèêå âûáðàëè
îäíó èç äâóõ ìåíüøèõ ñòîðîí (åñëè ïðÿìîóãîëüíèê � êâàäðàò, òî âûáðàëè ëþáóþ èç ÷åòûðåõ ñòîðîí).
Äîêàæèòå, ÷òî ñóììà âñåõ âûáðàííûõ ñòîðîí íå ìåíüøå 1.

Çàäà÷à 12.7. Èç âñÿêîãî ëè âûïóêëîãî ÷åòûðåõóãîëüíèêà ìîæíî âûðåçàòü ïàðàëëåëîãðàìì, òðè âåðøèíû
êîòîðîãî ñîâïàäàþò ñ òðåìÿ âåðøèíàìè ýòîãî ÷åòûðåõóãîëüíèêà?

Çàäà÷à 12.8. Äîêàæèòå, ÷òî ïðåäïîñëåäíÿÿ öèôðà ñòåïåíè òðîéêè âñåãäà ÷åòíà.

Çàäà÷à 12.9. Â ÿçûêå Äðåâíåãî Ïëåìåíè àëôàâèò ñîñòîèò âñåãî èç äâóõ áóêâ: "Ì" è "Î". Äâà ñëîâà
ÿâëÿþòñÿ ñèíîíèìàìè, åñëè îäíî èç äðóãîãî ìîæíî ïîëó÷èòü ïðè ïîìîùè èñêëþ÷åíèÿ èëè äîáàâëåíèÿ
áóêâîñî÷åòàíèé "ÌÎ" è "ÎÎÌÌ", ïîâòîðÿåìûõ â ëþáîì ïîðÿäêå è ëþáîì êîëè÷åñòâå. ßâëÿþòñÿ ëè
ñèíîíèìàìè â ÿçûêå Äðåâíåãî Ïëåìåíè ñëîâà "ÎÌÌ" è "ÌÎÎ"?
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