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Двадцать третье занятие.
1. То да это да половина того да этого - сколько это будет процентов от трёх четвертей того да этого?
2. На городских электронных часах высвечивается время: часы и минуты. Сколько времени в сутки на этих часах высвечивается хотя бы в одном месте цифра 2?
3. На сколько частей могут делить плоскость три различные прямые? Для каждого случая нарисуйте пример.
4. Стальную плитку размерами 96×19 см обвели карандашом на бумаге. Найдите центр получившегося прямоугольника, имея в распоряжении только эту плитку и карандаш.

5. На экране компьютера - число 123. Компьютер каждую минуту прибавляет к числу на экране 102. Программист Федя в любой момент может изменить число на экране, переставив произвольным образом его цифры. Может ли Федя действовать так, чтобы на экране всегда оставалось трёхзначное число?
6. У человека на голове не более 400000 волос, в Москве более 8000000 жителей. Докажите, что найдутся 20 москвичей с одинаковым числом волос.
7. Имеется листок размером 7×7 клеток. Играют двое. За один ход разрешается поставить один крестик в любую клетку, если в ней еще нет крестика, и в соседних с ней (по стороне) клетках тоже нет крестика. Проигрывает тот, кто не может сделать ход. Может ли один из игроков играть так, чтобы всегда выигрывать (как бы ни играл другой)?
8. Квадрат 8×8 сложен из доминошек 1×2. Докажите, что какие-то две из них образуют квадрат 2×2.
9. Матвей, Костя и Артем сложились и купили футбольный мяч. Сумма денег, вложенных каждым из них, не превосходит половины суммы, вложенной двумя остальными. Сколько денег вложил Артем, если мяч стоил 30000 рублей?
10. Некоторое простое число возвели в четвертую степень и получили десятизначное число. Могут ли все цифры полученного числа быть различными?
11. Есть 5 монет, из которых три настоящих, одна — фальшивая, которая весит больше настоящей, и одна — фальшивая, которая весит меньше настоящей. За три взвешивания определите обе фальшивые монеты.
12. Есть 12 монет, одна из которых — фальшивая, однако неизвестно, в какую сторону она отличается от настоящей по весу. За 3 взвешивания найдите эту монету.
13. Можно ли из квадрата со стороной 10 см вырезать несколько кругов, сумма диаметров которых больше 5 м?
14. Из листа клетчатой бумаги размером 11×11 клеток вырезали (по клеткам) 15 квадратиков размером 2×2 клетки. Докажите, что можно вырезать ещё один такой квадратик.
15. У Васи 28 одноклассников, причём они имеют разное число друзей в этом классе. Сколько из них дружит с Васей?
16. В каждой клетке доски 5 × 5 сидит жук. По свистку каждый из жуков переползает в одну из соседних (по горизонтали или по вертикали) клеток. Докажите, что при этом хотя бы одна клетка освободится.
17. Придумайте 100 чисел (не обязательно различных), сумма которых равна их произведению.
