Математический кружок 8 класс

Занятие №19



    Дирихле.



     27.02.2010

1. a) Докажите, что в любой футбольной команде есть два игрока, которые родились в один и тот же день недели.

б) Докажите, что среди любых 52 целых чисел найдутся два, разность которых делится на 51.

2. а) Прямая раскрашена в два цвета. Докажите, что найдутся две точки одного цвета на целом расстоянии.

б) Прямая раскрашена в 11 цветов. Докажите, что все равно найдутся две точки одного цвета на целом расстоянии.

3. а) Каждая клетка прямоугольной таблицы 5×35 покрашена в белый или черный цвет. Докажите, что в таблице найдутся два одинаково покрашенных столбца.
б) Каждая клетка таблицы 5×65 покрашена в белый или черный цвет. Докажите, что можно выбрать 3 столбца и 3 строки, все 9 клеток пересечения которых покрашены в один цвет.

4. а) Клетчатый лист бумаги размером 10×10 покрыт 81 доминошкой 1×2. Докажите, что одну из них можно убрать так, что оставшиеся будут по-прежнему покрывать всю доску.
б) Клетчатый лист бумаги размером 10×10 покрыт 58 квадратиками, состоящими из 4 клеток. Докажите, что один из них можно убрать так, что оставшиеся будут по-прежнему покрывать всю доску.

5. В квадрат со стороной 1 метр бросили 51 точку. Докажите, что какие-то три из них можно накрыть квадратом со стороной 20 см.

6. Какое наибольшее число пауков может находиться на ребрах куба, если паук терпит соседа на расстоянии, не меньшем а) 1 м б) 1,1 м? Длина ребра куба – 1 м, расстояние измеряется вдоль ребер.
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