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×ÅÒÍÎÑÒÜ. ×ÀÑÒÜ 2: ×ÅÐÅÄÎÂÀÍÈÅ, ÐÀÇÁÈÅÍÈÅ ÍÀ ÏÀÐÛ

5.00à. Óñòíàÿ. Êàòÿ è åå äðóçüÿ âñòàëè ïî êðóãó. Îêàçàëîñü, ÷òî îáà ñîñåäà êàæäîãî
ðåáåíêà � îäíîãî ïîëà. Ìàëü÷èêîâ ñðåäè Êàòèíûõ äðóçåé � ïÿòü. À ñêîëüêî äåâî÷åê â
êðóãó?

5.00á. Óñòíàÿ. Ìîæåò ëè âðàùàòüñÿ ñèñòåìà èç 57 øåñòåðåíîê, åñëè ïåðâàÿ ñîåäèíåíà ñî
âòîðîé, âòîðàÿ ñ òðåòüåé è ò.ä., 57-ÿ ñ ïåðâîé?

5.00â. Óñòíàÿ. Ïî êðóãó ñòîèò 20 êîðçèí. Ìîæíî ëè ðàçëîæèòü â íèõ 99 àðáóçîâ òàê
÷òîáû êîëè÷åñòâà àðáóçîâ â ëþáûõ äâóõ ñîñåäíèõ êîðçèíàõ îòëè÷àëèñü áû ðîâíî íà 1?

5.00ã. Óñòíàÿ. Ìîæíî ëè äîñêó ðàçìåðîì 57×57 çàìîñòèòü êîñòî÷êàìè äîìèíî ðàçìåðîì
1× 2 êàæäàÿ?

5.01. Âñå êîñòÿøêè äîìèíî âûëîæèëè â öåïü â ñîîòâåòñòâèè ñ ïðàâèëàìè èãðû. Íà îäíîì
êîíöå îêàçàëîñü 5 î÷êîâ. Ñêîëüêî î÷êîâ íà äðóãîì êîíöå?

5.02. Ìîæåò ëè øàõìàòíàÿ ôèãóðà ¾Êîíü¿ ïðîéòè ñ ïîëÿ a1 íà ïîëå h8, ïîáûâàâ ïî
äîðîãå íà êàæäîì ïîëå ðîâíî îäèí ðàç?

5.03. à) Ó øàõìàòíîé äîñêè ðàçìåðîì 8 × 8 âûðåçàëè ëåâóþ âåðõíþþ è ïðàâóþ íèæ-
íþþ óãëîâûå êëåòêè. Ìîæíî ëè çàìîñòèòü îñòàâøóþñÿ ÷àñòü äîñêè êîñòî÷êàìè äîìèíî
ðàçìåðîì 1× 2?

á) Òà æå çàäà÷à, íî âûðåçàþò âåðõíèå ëåâóþ è ïðàâóþ óãëîâûå êëåòêè.

5.04. Â êàæäîé êëåòêå êâàäðàòíîé òàáëèöû 57 × 57 çàïèñàíî îäíî èç ÷èñåë 1, 2, 3, . . . 57.
Ïðè ýòîì: 1) â êëåòêàõ, ñèììåòðè÷íûõ îòíîñèòåëüíî ãëàâíîé äèàãîíàëè, çàïèñàíû ðàâíûå
÷èñëà è 2) íè â êàêîé ñòðîêå è íè â êàêîì ñòîëáöå íåò äâóõ ðàâíûõ ÷èñåë. Äîêàæèòå, ÷òî
÷èñëà íà ãëàâíîé äèàãîíàëè ïîïàðíî ðàçëè÷íû.

5.05. Ó ìàðñèàí áûâàåò ïðîèçâîëüíîå ÷èñëî ðóê. Îäíàæäû âñå ìàðñèàíå âçÿëèñü çà ðóêè
òàê, ÷òî âñå ðóêè îêàçàëèñü çàíÿòûìè. Äîêàæèòå, ÷òî ÷èñëî ìàðñèàí, ó êîòîðûõ íå÷åòíîå
÷èñëî ðóê, ÷åòíî.

5.06. Òðè ñïîðòñìåíà � X, Y , Z � ó÷àñòâîâàëè â çàáåãå. Èçâåñòíî, ÷òî Z çàäåðæàëñÿ
íà ñòàðòå è âûáåæàë ïîñëåäíèì, à Y � âòîðûì. Âî âðåìÿ áåãà Z øåñòü ðàç ìåíÿëñÿ ñ
äðóãèìè ó÷àñòíèêàìè, à X � ïÿòü ðàç. Åùå èçâåñòíî, ÷òî Y ôèíèøèðîâàë ðàíüøå X. Â
êàêîì ïîðÿäêå ôèíèøèðîâàëè ñïîðòñìåíû.

5.07. à) Ìîæåò ëè çàìêíóòàÿ ëîìàíàÿ ñ 57 çâåíüÿìè îáëàäàòü ñëåäóþùèì ñâîéñòâîì:
¾êàæäîå çâåíî ëîìàíîé ïåðåñåêàåòñÿ ðîâíî ñ îäíèì èç îñòàëüíûõ çâåíüåâ¿?

á) Íàðèñóéòå 6-çâåííóþ ëîìàíóþ ñ òàêèì ñâîéñòâîì.
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ÄÎÏÎËÍÈÒÅËÜÍÛÅ ÇÀÄÀ×È

5.08. Íà äîñêå íàïèñàíû ÷èñëà 1, 2, 3, . . . , 2010, 2011. Ðàçðåøàåòñÿ ñòåðåòü ñ äîñêè ëþáûå
äâà ÷èñëà è âìåñòî íèõ çàïèñàòü èõ ðàçíîñòü. Â êîíöå êîíöîâ íà äîñêå îñòàíåòñÿ îäíî
÷èñëî. Ìîæåò ëè îíî ðàâíÿòüñÿ íóëþ?

5.09. Ïóòåøåñòâåííèê îòïðàâëÿåòñÿ èç ñâîåãî ðîäíîãî ãîðîäà A â ñàìûé óäàëåííûé îò
íåãî ãîðîä ñòðàíû � ãîðîä B; çàòåì èç ãîðîäà B � â ñàìûé óäàëåííûé îò íåãî ãîðîä C
è òàê äàëåå. Äîêàæèòå, ÷òî åñëè ãîðîäà A è C íå ñîâïàäàþò, òî ïóòåøåñòâåííèê íèêîãäà
íå âåðíåòñÿ â ãîðîä A.

5.10. ß îòïèë
1

6
÷àøå÷êè ÷åðíîãî êîôå è äîëèë ìîëîêîì. Çàòåì ÿ âûïèë

1

3
÷àøå÷êè è

ñíîâà äîëèë åå ìîëîêîì. Ïîòîì ÿ âûïèë ïîë÷àøå÷êè è ñíîâà äîëèë åå ìîëîêîì. Íàêîíåö
ÿ âûïèë ïîëíóþ ÷àøå÷êó. ×åãî ÿ âûïèë áîëüøå � ÷åðíîãî êîôå èëè ìîëîêà?


