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1. a) Докажите, что в любой футбольной команде есть два игрока, которые родились в один и тот же день недели.

б) Докажите, что среди любых четырех целых чисел найдутся два, разность которых делится на 3.

в) Докажите, что среди любых 52 целых чисел найдутся два, разность которых делится на 51.
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У мальчика Феди есть шесть кубиков, на всех гранях которых написаны буквы русского алфавита. Докажите, что какая-то буква встречается дважды.

3. Семь волков съели 50 кроликов. Докажите, что один из волков съел не менее 8 кроликов.

4. В одной маленькой стране всего 15 городов. Некоторые из них соединены дорогами. Докажите, что из каких-то двух городов ведет одинаковое число дорог. 

5. Числа 1, 2, 3, 4, ..., 40 разбиты на три группы. Докажите, что хотя бы в одной из групп сумма чисел меньше 274.

6. В каждой клетке таблицы 3(3 записано число 1, 2 или 3. Могут ли суммы чисел во всех строках, столбцах и больших диагоналях быть различными?

7. В кинотеатре 7 рядов по 10 мест каждый. Группа из 50 детей сходила на утренний сеанс, а потом на вечерний. Докажите, что найдутся двое детей, которые на утреннем сеансе сидели в одном ряду и на вечернем тоже сидели в одном ряду. 
8. Докажите, что среди любых 10 целых чисел найдутся два числа таких, что либо их сумма, либо их разность делится на 17.
9. а) Прямая раскрашена в два цвета. Докажите, что найдутся две точки одного цвета на целом расстоянии.

б) Прямая раскрашена в 11 цветов. Докажите, что все равно найдутся две точки одного цвета на целом расстоянии.

10. В квадрат со стороной 1 метр бросили 51 точку. Докажите, что какие-то три из них можно накрыть квадратом со стороной 20 см.
11. а) Клетчатый лист бумаги размером 10×10 покрыт 81 доминошкой 1×2. Докажите, что одну из них можно убрать так, что оставшиеся будут по-прежнему покрывать всю доску.
б) Клетчатый лист бумаги размером 10×10 покрыт 58 квадратиками, состоящими из 4 клеток. Докажите, что один из них можно убрать так, что оставшиеся будут по-прежнему покрывать всю доску.
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