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Девятое занятие.
Число p называется простым, если оно не имеет делителей кроме 1 и p. Всякое натуральное число единственным образом раскладывается в произведение простых чисел.
Задача 1. Сформулируйте и докажите признаки делимости на 2, 5, 4, 25.
Задача 2. а) Число делится на 2 и 3. Обязательно ли оно делится на 6? б) Число делится на 10 и 12. Верно ли, что тогда оно делится на 120?
Задача 3. Докажите, что произведение трех последовательных натуральных чисел делится на 6.
Задача 4. Может ли сумма трех различных натуральных чисел делится на каждое из слагаемых?
Задача 5. Петя и Вася играют в следующую игру. Имеется три кучки камней: в первой – 20, во второй – 30, в третьей – 40. За ход разрешается разбить любую кучку на две поменьше. Проигрывает тот, кто не может сделать ход. У кого есть выигрышная стратегия?
Задача 6. Можно ли составить магический квадрат 3×3 из первых 9 простых чисел? А магический квадрат 4×4 из первых 16 простых чисел?
Задача 7. а) Расставьте числа от 1 до 7 по кругу так, чтобы каждое делилось на разность своих соседей. б) А можно ли также расставить числа от 1 до 9?
Задача 8. Верно ли, что если два числа не делятся на 6, то их произведение не делится на 36?
Задача 9. Существуют ли натуральные числа x, y, z, удовлетворяющие уравнению 31x+30y+28z=365?
Задача 10. Сформулируйте и докажите признаки делимости на 3 и 9.
