
Ëèñòîê �9 Êðóæîê ÌÖÍÌÎ, 8 êëàññ 9 äåêàáðÿ 2012 ã.

Ïðèíöèï Äèðèõëå

Çàäà÷à 0. Ïóñòü m êðîëèêîâ ñèäÿò â n êëåòêàõ. Òîãäà íàéäåòñÿ êëåòêà, â êîòîðîé

ñèäèò íå ìåíåå [m
n
] êðîëèêîâ. (Ýòî óòâåðæäåíèå ïðî êðîëèêîâ òðàäèöèîííî íàçûâàþò

ïðèíöèïîì Äèðèõëå.)

Çàäà÷à 1. Â ìåøêå ëåæàò øàðèêè äâóõ ðàçíûõ öâåòîâ: ÷åðíîãî è áåëîãî. Êàêîå íàè-

ìåíüøåå ÷èñëî øàðèêîâ íóæíî âûíóòü èç ìåøêà âñëåïóþ, ÷òîáû ñðåäè íèõ çàâåäîìî

îêàçàëèñü äâà øàðèêà îäíîãî öâåòà?

Çàäà÷à 2. Êàêîå íàèáîëüøåå ÷èñëî êëåòîê ìîæíî çàêðàñèòü íà øàõìàòíîé äîñêå òàê,

÷òîáû íè îäèí óãîëîê íå áûë áû çàêðàøåí ïîëíîñòüþ?

Çàäà÷à 3. Äîêàæèòå, ÷òî èç ëþáûõ 2013 öåëûõ ÷èñåë ìîæíî âûáðàòü äâà, ðàçíîñòü

êîòîðûõ äåëèòñÿ íà 2012.

Çàäà÷à 4. Òðèäöàòü êîìàíä ó÷àñòâóþò â ïåðâåíñòâå ïî ôóòáîëó. Êàæäûå äâå êîìàíäû

äîëæíû ñûãðàòü ìåæäó ñîáîþ îäèí ìàò÷. Äîêàæèòå, ÷òî â ëþáîé ìîìåíò ñîñòÿçàíèé

èìåþòñÿ äâå êîìàíäû, ñûãðàâøèå ê ýòîìó ìîìåíòó îäèíàêîâîå êîëè÷åñòâî ìàò÷åé.

Çàäà÷à 5. Äîêàæèòå, ÷òî èç ëþáûõ ñåìè íàòóðàëüíûõ ÷èñåë (íå îáÿçàòåëüíî èäóùèõ

ïîäðÿä) ìîæíî âûáðàòü òðè ÷èñëà, ñóììà êîòîðûõ äåëèòñÿ íà òðè.

Çàäà÷à 6. Â êëàññå 25 ÷åëîâåê. Èçâåñòíî, ÷òî ñðåäè ëþáûõ òðåõ èç íèõ åñòü äâîå

äðóçåé. Äîêàæèòå, ÷òî åñòü ó÷åíèê, ó êîòîðîãî íå ìåíåå 12 äðóçåé.

Äîïîëíèòåëüíûå çàäà÷è

Çàäà÷à 1. Íàéäåòñÿ ëè ñðåäè ÷èñåë âèäà 111..11 ÷èñëî, êîòîðîå äåëèòñÿ íà 57?

Çàäà÷à 2. Ïëîñêîñòü ðàñêðàøåíà â äâà öâåòà, ïðè÷åì êàæäûé öâåò èñïîëüçîâàí.

(a) Äîêàæèòå, ÷òî íàéäóòñÿ äâå òî÷êè îäíîãî öâåòà, ðàññòîÿíèå ìåæäó êîòîðûìè ðàâíî

11 ì.

(b) Äîêàæèòå, ÷òî íàéäóòñÿ äâå òî÷êè ðàçíûõ öâåòîâ, ðàññòîÿíèå ìåæäó êîòîðûìè

ðàâíî 57 ì.
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