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Ïðèíöèï êðàéíåãî

Çàäà÷à 1. Çàé÷èõà êóïèëà äëÿ ñâîèõ ñåìåðûõ çàé÷àò ñåìü áàðàáàíîâ ðàçíûõ ðàçìåðîâ

è ñåìü ïàð ïàëî÷åê ðàçíîé äëèíû. Åñëè çàé÷îíîê âèäèò, ÷òî ó íåãî è áàðàáàí áîëüøå,

è ïàëî÷êè äëèííåå, ÷åì ó êîãî-òî èç áðàòüåâ, îí íà÷èíàåò ãðîìêî áàðàáàíèòü. Êàêîå

íàèáîëüøåå ÷èñëî çàé÷àò ñìîæåò íà÷àòü áàðàáàíèòü?

Çàäà÷à 2. Íà îêðóæíîñòè ðàññòàâëåíî íåñêîëüêî ÷èñåë, ïðè÷åì êàæäîå ðàâíî ñðåäíå-

ìó àðèôìåòè÷åñêîìó ñîñåäíèõ ñ íèì ÷èñåë. Äîêàæèòå, ÷òî âñå ÷èñëà ðàâíû.

Çàäà÷à 3. Äîêàæèòå, ÷òî ÷èñëà îò 1 äî 16 ìîæíî çàïèñàòü â ñòðîêó, íî íåëüçÿ çàïèñàòü

ïî êðóãó òàê, ÷òîáû ñóììà ëþáûõ äâóõ ñîñåäíèõ ÷èñåë áûëà êâàäðàòîì íàòóðàëüíîãî

÷èñëà.

Çàäà÷à 4. Ìîæíî ëè íà ïëîñêîñòè ðàñïîëîæèòü 999 îòðåçêîâ òàê, ÷òîáû êàæäûé îò-

ðåçîê îáîèìè êîíöàìè óïèðàëñÿ ñòðîãî âíóòðü äðóãèõ îòðåçêîâ?

Çàäà÷à 5. Êàæäûé èç 450 äåïóòàòîâ ïàðëàìåíòà äàë ïîùå÷èíó ðîâíî îäíîìó ñâîåìó

êîëëåãå. Äîêàæèòå, ÷òî ìîæíî èçáðàòü ïàðëàìåíòñêóþ êîìèññèþ èç 150 ÷åëîâåê, ñðåäè

÷ëåíîâ êîòîðîé íèêòî íèêîãî íå áèë.

Çàäà÷à 6. Íà ïðÿìîé äàíî 50 îòðåçêîâ. Äîêàæèòå, ÷òî ëèáî íåêîòîðûå 8 îòðåçêîâ

èìåþò îáùóþ òî÷êó, ëèáî íàéäóòñÿ 8 îòðåçêîâ, íèêàêèå äâà èç êîòîðûõ íå èìåþò îáùåé

òî÷êè.

Çàäà÷à 7. Íà êàæäîé èç 15 ïëàíåò, ðàññòîÿíèÿ ìåæäó êîòîðûìè ïîïàðíî ðàçëè÷íû,

íàõîäèòñÿ ïî àñòðîíîìó, êîòîðûé íàáëþäàåò áëèæàéøóþ ê íåìó ïëàíåòó. Äîêàæèòå,

÷òî êàêóþ-òî ïëàíåòó íèêòî íå íàáëþäàåò.

Çàäà÷à 8. Äîêàçàòü, ÷òî â áåñêîíå÷íîé ïîñëåäîâàòåëüíîñòè ïîïàðíî ðàçëè÷íûõ íà-

òóðàëüíûõ ÷èñåë, áîëüøèõ åäèíèöû, íàéä¼òñÿ áåñêîíå÷íîå êîëè÷åñòâî ÷èñåë, êîòîðûå

áîëüøå ñâîåãî íîìåðà â ýòîé ïîñëåäîâàòåëüíîñòè.
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