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Çàíÿòèå 25.

Îïðåäåëåíèå. Ãðàôîì íàçûâàåòñÿ êîíå÷íîå ìíîæåñòâî òî÷åê, íåêîòîðûå èç êîòîðûõ ñîåäèíåíû
ëèíèÿìè. Òî÷êè íàçûâàþòñÿ âåðøèíàìè ãðàôà, à ñîåäèíÿþùèå ëèíèè - ðåáðàìè.

Ïðèìåð 1. Ìåæäó 9 ïëàíåòàìè Ñîëíå÷íîé ñèñòåìû ââåäåíî êîñìè÷åñêîå ñîîáùåíèå. Ðàêåòû ëå-
òàþò ïî ñëåäóþùèì ìàðøðóòàì: Çåìëÿ-Ìåðêóðèé, Ïëóòîí-Âåíåðà, Çåìëÿ-Ïëóòîí, Ïëóòîí-Ìåðêóðèé,
Ìåðêóðèé-Âåíåðà, Óðàí-Íåïòóí, Íåïòóí-Ñàòóðí, Ñàòóðí-Þïèòåð,Þïèòåð-Ìàðñ è Ìàðñ-Óðàí. Ìîæ-
íî ëè äîáðàòüñÿ ñ Çåìëè äî Ìàðñà?

Ïðèìåð 2. Â óãëàõ øàõìàòíîé äîñêè 3× 3 ñòîÿò 4 êîíÿ: 2 áåëûõ (â ñîñåäíèõ óãëàõ) è 2 ÷åðíûõ.
Ìîæíî ëè çà íåñêîëüêî õîäîâ ïîñòàâèòü êîíåé òàê, ÷òîáû â ñîñåäíèõ óãëàõ ñòîÿëè êîíè ðàçíîãî
öâåòà?

Ïðèìåð 3. Âûïèøèòå â ðÿä öèôðû îò 1 äî 9 òàê, ÷òîáû ÷èñëî, ñîñòàâëåííîå èç äâóõ ñîñåäíèõ
öèôð, äåëèëîñü ëèáî íà 7, ëèáî íà 13.

Îïðåäåëåíèå. Âåðøèíó íàçûâàþò ÷åòíîé, åñëè èç íåå âûõîäèò ÷åòíîå ÷èñëî ðåáåð, è íå÷åòíîé

â ïðîòèâíîì ñëó÷àå. Ãðàô íàçûâàåòñÿ ñâÿçíûì, åñëè ìåæäó ëþáûìè äâóìÿ âåðøèíàìè ñóùåñòâóåò
ïóòü, ñîñòîÿùèé èç ðåáåð ãðàôà. Ãðàô íàçûâàåòñÿ ïîëíûì, åñëè ëþáûå äâå åãî âåðøèíû ñîåäèíåíû
ðåáðîì.

Çàäà÷à 1. Ðàñïîëîæèòå íà ïëîñêîñòè 6 òî÷åê è ñîåäèíèòå èõ íåïåðåñåêàþùèìèñÿ ëèíèÿìè òàê,
÷òîáû èç êàæäîé òî÷êè âûõîäèëè ÷åòûðå ëèíèè.

Çàäà÷à 2. à) Ñêîëüêî ðåáåð â ïîëíîì ãðàôå ñ n âåðøèíàìè? á) Ñêîëüêî äèàãîíàëåé â n-óãîëüíèêå?
Çàäà÷à 3. Èç äîñêè 4× 4 âûðåçàíû âñå óãëîâûå êëåòêè. Ìîæåò ëè øàõìàòíûé êîíü îáîéòè âñþ

äîñêó è âåðíóòüñÿ íà èñõîäíóþ êëåòêó, ïîáûâàâ â êàæäîé êëåòêå ðîâíî îäèí ðàç?
Çàäà÷à 4. Ïÿòü âåðøèí êóáà ïîêðàøåíû â êðàñíûé öâåò. Âåðíî ëè, ÷òî îáÿçàòåëüíî íàéäóòñÿ

òðè ðåáðà, ó êîòîðûõ îáà êîíöà êðàñíûå?
Çàäà÷à 5. Äîêàæèòå, ÷òî ÷èñëî ëþäåé, êîãäà-ëèáî æèâøèõ íà Çåìëå è ñäåëàâøèõ íå÷¼òíîå ÷èñëî

ðóêîïîæàòèé, ÷¼òíî.
Çàäà÷à 6. Â ìàðñèàíñêîì ìåòðî 100 ñòàíöèé. Îò ëþáîé ñòàíöèè äî ëþáîé äðóãîé ìîæíî ïðî-

åõàòü. Èç-çà ñîêðàùåíèÿ øòàòà ñîòðóäíèêîâ ïðèäåòñÿ çàêðûòü îäíó èç ñòàíöèé. Äîêàæèòå, ÷òî åå
ìîæíî âûáðàòü òàêèì îáðàçîì, ÷òî ìåæäó ëþáûìè äâóìÿ îñòàâøèìèñÿ ñòàíöèÿìè ïðîåçä áóäåò
âîçìîæåí.
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Çàíÿòèå 25. Äîìàøíåå çàäàíèå.

Çàäà÷à 1. Íàðèñóéòå 4 âåðòèêàëüíûõ è 4 ãîðèçîíòàëüíûõ îòðåçêà, êàæäûé èç êîòîðûõ ïåðåñå-
êàåò òðè îòðåçêà äðóãîãî íàïðàâëåíèÿ.

Çàäà÷à 2. Â êëàññå 24 ÷åëîâåêà. Èç íèõ âñå, êðîìå Âàñè, äðóæàò ðîâíî ñ 5 îäíîêëàññíèêàìè.
Ìîæåò ëè Âàñÿ íè ñ êåì íå äðóæèòü?

Çàäà÷à 3. Â êëàññå 30 ÷åëîâåê. Ìîæåò ëè áûòü òàê, ÷òî 9 èç íèõ èìåþò ïî 3 äðóãà (â ýòîì
êëàññå), 11 - ïî 4 äðóãà, à 10 - ïî 5 äðóçåé?

Çàäà÷à 4. Â øàõìàòíîì òóðíèðå ó÷àñòâîâàëè 15 ÷åëîâåê: 7 äåâî÷åê è 8 ìàëü÷èêîâ. Êàæäûå äâà
ó÷àñòíèêà ñûãðàëè äðóã ñ äðóãîì ðîâíî îäèí ìàò÷. Ñêîëüêî ïîáåä â ñóììå îäåðæàëè ìàëü÷èêè, åñëè
îíè âûèãðàëè ðîâíî ïîëîâèíó âñåõ ìàò÷åé ïðîòèâ äåâî÷åê (íè÷üèõ â ïàðòèÿõ íå áûëî)?

Çàäà÷à 5. Íà ìàòåìàòè÷åñêîé îëèìïèàäå áûëî ïðåäëîæåíî 20 çàäà÷. Íà çàêðûòèå ïðèøëî 20
øêîëüíèêîâ. Êàæäûé èç íèõ ðåøèë ïî äâå çàäà÷è, ïðè÷åì âûÿñíèëîñü, ÷òî ñðåäè ïðèøåäøèõ êàæ-
äóþ çàäà÷ó ðåøèëî ðîâíî äâà øêîëüíèêà. Äîêàæèòå, ÷òî ìîæíî òàê îðãàíèçîâàòü ðàçáîð çàäà÷,
÷òîáû êàæäûé øêîëüíèê ðàññêàçàë îäíó èç ðåøåííûõ èì çàäà÷, è âñå çàäà÷è áûëè ðàçîáðàíû.


