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1. Âíóòðè ïàðàáîëû y = x2 ðàñïîëîæåíû íåñîâïàäàþùèå îêðóæíîñòè ω1, ω2, ω3, . . . òàê,
÷òî ïðè êàæäîì n > 1 îêðóæíîñòü ωn êàñàåòñÿ âåòâåé ïàðàáîëû è âíåøíèì îáðàçîì
îêðóæíîñòè ωn−1. Íàéäèòå ðàäèóñ îêðóæíîñòè ω2009, åñëè èçâåñòíî, ÷òî äèàìåòð ω1

ðàâåí 1 è îíà êàñàåòñÿ ïàðàáîëû â åå âåðøèíå.

2. Ñóùåñòâóþò ëè 2009 ðàçëè÷íûõ íàòóðàëüíûõ ÷èñåë, ïðîèçâåäåíèå ëþáûõ äâóõ èç
êîòîðûõ äåëèòñÿ íàöåëî íà êâàäðàò èõ ðàçíîñòè?

3. Â òåòðàýäð ABCD, äëèíû âñåõ ðåáåð êîòîðîãî íå áîëåå 100, ìîæíî ïîìåñòèòü äâå
íåïåðåñåêàþùèåñÿ ñôåðû äèàìåòðà 1. Äîêàæèòå, ÷òî â íåãî ìîæíî ïîìåñòèòü îäíó
ñôåðó äèàìåòðà 1, 01.

4. Êëåò÷àòàÿ ôèãóðà Ô îáëàäàåò ñâîéñòâîì: ïðè ëþáîì çàïîëíåíèè êëåòîê
ïðÿìîóãîëüíèêà m × n ÷èñëàìè, ñóììà êîòîðûõ ïîëîæèòåëüíà, ôèãóðó Ô ìîæíî
òàê ðàñïîëîæèòü â ïðÿìîóãîëüíèêå, ÷òîáû ñóììà ÷èñåë â êëåòêàõ ïðÿìîóãîëüíèêà,
íàêðûòûõ ôèãóðîé Ô áûëà ïîëîæèòåëüíà. Äîêàæèòå, ÷òî äàííûé ïðÿìîóãîëüíèê
ìîæåò áûòü ïîêðûò ôèãóðîé Ô â íåñêîëüêî ñëîåâ.
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