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Птолемейный многочлен

N-Птолемейным многочленом называется однородный многочлен от перемен-
ных 𝐶𝑖𝑗(1 ⩽ 𝑖 < 𝑗 ⩽ 𝑁) (𝐶𝑖𝑗 = −𝐶𝑗𝑖)(по сути, многочлен от кососимметриче-
ской матрицы),удовлетворяющий трём свойствам:

1)Для каждого i во всех одночленах количество переменных, у которых
один из индексов равен i, одинаково.

*Подстановку в многочлен обозначаем так: 𝑃 (𝐶𝑖𝑗 = 𝐾) , где K - некоторое
выражение от i и j.

2)𝑃 (𝐶𝑖𝑗 = 𝐶𝑖 − 𝐶𝑗) = 0.
(Тождественно обнуляется как многочлен при раскрытии скобок)
Обобщенная теорема Кези Если n направленных окружностей 𝜔1, 𝜔2, 𝜔3....𝜔𝑛

касаются некоторой направленной окружности Ω в данном порядке, то для
любого N-птолемейного P() выполняется следующее равенство: 𝑃 (𝐶𝑖𝑗 = 𝐿𝑖𝑗) =
0, где 𝐿𝑖𝑗 - общая направленная касательная к окружностям 𝜔𝑖 и 𝜔𝑗.(i<j).
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