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ëÏÍÍÅÎÔÁÒÉÊ Ë ÓÔÁÔØÅ ð. ÷. âÉÂÉËÏ×Á Éé. ÷. �ËÁÞÅÎËÏ �ï ÔÒÉÓÅË�ÉÉ É ÂÉÓÅË�ÉÉÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÎÁ �ÌÏÓËÏÓÔÉ ìÏÂÁÞÅ×ÓËÏÇÏ�ï. ÷. û×ÁÒ�ÍÁÎ1. ï ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁÈ Ó ÄÁÎÎÙÍ ÏÓÎÏ×ÁÎÉÅÍ AB É ÚÁÄÁÎÎÏÊ�ÌÏÝÁÄØÀ S÷ÓÅ ÒÁÓÓÍÏÔÒÅÎÉÑ �ÒÏ×ÅÄÅÍ × ÅÄÉÎÉÞÎÏÍ ÄÉÓËÅ ðÕÁÎËÁÒÅ D = fz 2 C jjzj < 1g ÒÁÓÛÉÒÅÎÎÏÊ ËÏÍ�ÌÅËÓÎÏÊ �ÌÏÓËÏÓÔÉ Ĉ = C [f1g. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ×ÅÄÉÎÉÞÎÏÍ ÄÉÓËÅ ÏÔÒÅÚÏË AB (ÒÉÓ. 1). ðÕÓÔØ A0 É B0 � ÉÎ×ÅÒÓÎÙÅ ÏÂÒÁÚÙÔÏÞÅË A É B �ÒÉ ÉÎ×ÅÒÓÉÉ invS ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÅÄÉÎÉÞÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ S == fz 2 C j jzj = 1g. D


SC ~COXAA0 BB0òÉÓ. 1.ìÅÍÍÁ. ðÕÓÔØ C � ÌÀÂÁÑ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ, �ÒÏÈÏÄÑÝÁÑ ÞÅÒÅÚ ÔÏÞËÉ A0É B0 É �ÅÒÅÓÅËÁÀÝÁÑ ÄÉÓË D �Ï ÄÕÇÅ ~C = D\C. �ÏÇÄÁ ÄÌÑ ×ÓÅÈ ÔÏÞÅË XÄÕÇÉ ~C �ÌÏÝÁÄØ ÇÉ�ÅÒÂÏÌÉÞÅÓËÏÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ AXB �ÒÉÎÉÍÁÅÔ ÏÄÎÏÉ ÔÏ ÖÅ ÚÎÁÞÅÎÉÅ.äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔ×Ï. ìÀÂÏÅ Ä×ÉÖÅÎÉÅ t ÇÉ�ÅÒÂÏÌÉÞÅÓËÏÇÏ ÄÉÓËÁ D �ÒÏ-ÄÏÌÖÁÅÔÓÑ ÄÏ �ÒÅÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÑ t̂ : Ĉ ! Ĉ , ËÏÔÏÒÏÅ Á) ÓÏÈÒÁÎÑÅÔ ÏËÒÕÖ-ÎÏÓÔØ S, Â) �ÅÒÅ×ÏÄÉÔ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÒÁÓÛÉÒÅÎÎÏÊ ËÏÍ�ÌÅËÓÎÏÊ �ÌÏÓËÏÓÔÉĈ × ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ. íÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÏÅ �ÒÏÓ×ÅÝÅÎÉÅ, ÓÅÒ. 3, ×Ù�. 11, 2007(127{130)
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òÉÓ. 2.éÚ Ó×ÏÊÓÔ×Á Á) ÓÌÅÄÕÅÔ, × ÞÁÓÔÎÏÓÔÉ, ÞÔÏ t̂ Æ invS = invS Æ t̂. ðÏÜÔÏÍÕ,�ÒÉÍÅÎÉ× �ÏÄÈÏÄÑÝÅÅ Ä×ÉÖÅÎÉÅ t, ÍÏÖÎÏ ÓÞÉÔÁÔØ, ÞÔÏ ÔÏÞËÁ B ÓÏ×�ÁÄÁ-ÅÔ Ó �ÅÎÔÒÏÍ ÄÉÓËÁ, Á ÔÏÞËÁ A ÌÅÖÉÔ ÎÁ ×ÅÝÅÓÔ×ÅÎÎÏÊ ÏÓÉ. ðÏÓËÏÌØËÕinvS(0) = 1, ÔÏ �Ï Ó×ÏÊÓÔ×Õ Â) �ÄÕÇÁ� ~C ÂÕÄÅÔ ÈÏÒÄÏÊ ÄÉÓËÁ � �ÅÒÅÓÅ-ÞÅÎÉÅÍ �ÒÑÍÏÊ, �ÒÏÈÏÄÑÝÅÊ ÞÅÒÅÚ ÔÏÞËÕ A0 Ó ÏËÒÕÖÎÏÓÔØÀ S, ÓÍ. ÒÉÓ. 2.òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÇÉ�ÅÒÂÏÌÉÞÅÓËÉÊ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË AXO, × ËÏÔÏÒÏÍ ÓÔÏÒÏÎÙOX É OA ÅÓÔØ ÏÔÒÅÚËÉ �ÒÑÍÙÈ, Á ÓÔÏÒÏÎÁ AX �ÒÅÄÓÔÁ×ÌÑÅÔ ÓÏÂÏÊ ÄÕÇÕÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ T , �ÒÏ×ÅÄÅÎÎÏÊ ÞÅÒÅÚ ÔÏÞËÉ A0, A É X. äÏËÁÖÅÍ, ÞÔÏ ÓÕÍÍÁÕÇÌÏ× �, � É  × ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÅ AXO ÎÅ ÚÁ×ÉÓÉÔ ÏÔ �ÏÌÏÖÅÎÉÑ ÔÏÞËÉ X ÎÁ�ÄÕÇÅ� ~C. ó ÜÔÏÊ �ÅÌØÀ �ÒÏ×ÅÄÅÍ ÈÏÒÄÕ AX ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ T É ÏÂÏÚÎÁÞÉÍ �ÒÁ×ÎÙÅ ÕÇÌÙ, ËÏÔÏÒÙÅ ÜÔÁ ÈÏÒÄÁ ÏÂÒÁÚÕÅÔ Ó ÏËÒÕÖÎÏÓÔØÀ T (ÓÍ. ÒÉÓ. 2).éÚ (Å×ËÌÉÄÏ×ÙÈ) ÔÅÏÒÅÍ Ï ×�ÉÓÁÎÎÏÍ ÕÇÌÅ É ÕÇÌÅ ÍÅÖÄÕ ËÁÓÁÔÅÌØÎÏÊ ÉÈÏÒÄÏÊ ÓÌÅÄÕÅÔ, ÞÔÏ � = � . õÇÏÌ � ÎÅ ÚÁ×ÉÓÉÔ ÏÔ �ÏÌÏÖÅÎÉÑ ÔÏÞËÉ X.�ÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ, � + � +  + 2� = �, Ô. Å. ÇÉ�ÅÒÂÏÌÉÞÅÓËÁÑ �ÌÏÝÁÄØ ÔÒÅ-ÕÇÏÌØÎÉËÁ AXO ÒÁ×ÎÁ � � � � � �  = 2� É ÎÅ ÚÁ×ÉÓÉÔ ÏÔ �ÏÌÏÖÅÎÉÑÔÏÞËÉ X. �ëÁÖÅÔÓÑ, ÞÔÏ ÔÁËÏÊ �ÒÑÍÏÊ ×ÚÇÌÑÄ ÎÁ �ÒÏÉÓÈÏÄÑÝÅÅ É ÜÌÅÍÅÎÔÁÒÎÅÅ,É �ÒÏÝÅ. ðÏ ÈÏÄÕ ÄÅÌÁ ÍÙ ÉÎ×ÁÒÉÁÎÔÎÏ ÏÈÁÒÁËÔÅÒÉÚÏ×ÁÌÉ ÌÉÎÉÉ ÕÒÏ×ÎÑÆÕÎË�ÉÉ S(X) = �ÌÏÝÁÄØ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ AXOËÁË ÓÌÅÄ �ÕÞËÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ ÞÅÒÅÚ ÔÏÞËÉ A0, B0 × ÄÉÓËÅ D . üÔÏ ÂÙ×ÁÅÔ�ÏÌÅÚÎÏ �ÒÉ ÒÅÛÅÎÉÉ ÒÁÚÎÏÇÏ ÒÏÄÁ �ÇÉ�ÅÒÂÏÌÉÞÅÓËÉÈ� ÚÁÄÁÞ ÎÁ ÜËÓÔÒÅ-ÍÕÍÙ.�Å�ÅÒØ ÕÖÅ ÌÅÇËÏ �ÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ × ÇÉ�ÅÒÂÏÌÉÞÅÓËÏÍ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÅ ABCÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ÅÄÉÎÓÔ×ÅÎÎÁÑ ÔÏÞËÁ O ÔÁËÁÑ, ÞÔÏ �ÌÏÝÁÄÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÏ×OAB, OBC, OAC ÒÁ×ÎÙ. ÷ ÓÁÍÏÍ ÄÅÌÅ, �ÕÓÔØ K � ÔÁËÁÑ ÔÏÞËÁ ÎÁ ÓÔÏ-ÒÏÎÅ AB, ÞÔÏ �ÌÏÝÁÄØ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ AKC ÒÁ×ÎÁ ÏÄÎÏÊ ÔÒÅÔÉ �ÌÏÝÁÄÉ
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C C 0LK MòÉÓ. 4.ÉÓÈÏÄÎÏÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ (ÓÕÝÅÓÔ×Ï×ÁÎÉÅ ÔÁËÏÊ ÔÏÞËÉ ÓÌÅÄÕÅÔ, ÎÁ�ÒÉÍÅÒ,ÉÚ ÓÏÏÂÒÁÖÅÎÉÊ ÎÅ�ÒÅÒÙ×ÎÏÓÔÉ). áÎÁÌÏÇÉÞÎÏ, ÎÁ ÓÔÏÒÏÎÅ BC ×ÙÂÉÒÁÅÔ-ÓÑ ÔÏÞËÁ L ÔÁË, ÞÔÏ SALC = 13SABC . óÏÇÌÁÓÎÏ ÌÅÍÍÅ ÞÅÒÅÚ ÔÏÞËÉ K É L�ÒÏÈÏÄÉÔ ÅÄÉÎÓÔ×ÅÎÎÁÑ ÌÉÎÉÑ ÕÒÏ×ÎÑ ÆÕÎË�ÉÉ S(X) = SAXC = 13SABC ,�ÅÒÅÓÅËÁÀÝÁÑ ÓÔÏÒÏÎÙ AB É BC × ÔÏÞËÁÈ K É L ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÅÎÎÏ. éÓ-ËÏÍÁÑ ÔÏÞËÁ O Ñ×ÌÑÅÔÓÑ ÅÄÉÎÓÔ×ÅÎÎÏÊ ÔÏÞËÏÊ �ÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÌÉÎÉÉ ÕÒÏ×ÎÑS(X) É ÁÎÁÌÏÇÉÞÎÏÊ ÌÉÎÉÉ ÕÒÏ×ÎÑ S(Y ) = SAY B = 13SABC , �ÅÒÅÓÅËÁÀÝÅÊÓÔÏÒÏÎÙ AC É BC × ÔÏÞËÁÈ K 0 É L0 ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÅÎÎÏ (ÓÍ. ÒÉÓ. 3).2. ï ÂÉÓÅËÔÏÒÁÈ �ÌÏÝÁÄÉîÁÚÏ×ÅÍ ÂÉÓÅËÔÏÒÏÍ �ÌÏÝÁÄÉ �ÒÑÍÕÀ, �ÒÏÈÏÄÑÝÕÀ ÞÅÒÅÚ ×ÅÒÛÉÎÕÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ É ÄÅÌÑÝÕÀ ÅÇÏ �ÌÏÝÁÄØ �Ï�ÏÌÁÍ.�ÅÏÒÅÍÁ (é. �ËÁÞÅÎËÏ, [1, ÔÅÏÒÅÍÁ 10, Ó. 121℄). �ÒÉ ÂÉÓÅËÔÏÒÁ× ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÅ (Å×ËÌÉÄÏ×ÏÍ, ÓÆÅÒÉÞÅÓËÏÍ ÉÌÉ ÇÉ�ÅÒÂÏÌÉÞÅÓËÏÍ) �ÅÒÅ-ÓÅËÁÀÔÓÑ × ÏÄÎÏÊ ÔÏÞËÅ.òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÇÉ�ÅÒÂÏÌÉÞÅÓËÉÊ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ABC × ÄÉÓËÅ ðÕÁÎËÁÒÅ DÉ �ÕÓÔØ K, L,M � ÔÏÞËÉ, × ËÏÔÏÒÙÈ ÂÉÓÅËÔÏÒÙ �ÅÒÅÓÅËÁÀÔ ÓÔÏÒÏÎÙ AB,BC É CA ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÅÎÎÏ. íÙ ÓÏÈÒÁÎÑÅÍ ÏÂÏÚÎÁÞÅÎÉÑ A0, B0 É C 0 ÉÚ �ÒÅ-ÄÙÄÕÝÅÇÏ ÒÁÚÄÅÌÁ ÄÌÑ ÔÏÞÅË, ÉÎ×ÅÒÓÎÙÈ ÔÏÞËÁÍ A, B É C ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏÇÒÁÎÉÞÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ S ÄÉÓËÁ D . �ÒÅÂÕÅÔÓÑ ÄÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÂÉÓÅËÔÏÒÙ �Å-ÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ × ÏÄÎÏÊ ÔÏÞËÅ. ÷ ÒÁÓÓÍÁÔÒÉ×ÁÅÍÏÊ ÍÏÄÅÌÉ ÜÔÏ ÜË×É×ÁÌÅÎÔÎÏÓÌÅÄÕÀÝÅÍÕ ÕÔ×ÅÒÖÄÅÎÉÀ (ÓÍ. ÒÉÓ. 4): ÄÕÇÁ KC 0 ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ SK , �ÒÏÈÏ-ÄÑÝÅÊ ÞÅÒÅÚ ÔÏÞËÉ K, C, C 0, ÄÕÇÁ B0M ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ SM , �ÒÏÈÏÄÑÝÅÊ ÞÅ-ÒÅÚ ÔÏÞËÉ M , B, B0 É ÄÕÇÁ A0L ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ SL, �ÒÏÈÏÄÑÝÅÊ ÞÅÒÅÚ ÔÏÞËÉ







130 ï. ÷. û×ÁÒ�ÍÁÎL, A, A0, �ÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ × ÏÄÎÏÊ ÔÏÞËÅ. åÓÌÉ ÏÂÏÚÎÁÞÉÔØ ÞÅÒÅÚ O ÔÏÞËÕ�ÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ Ä×ÕÈ ÂÉÓÅËÔÏÒÏ×, ÔÏ ÂÅÚ �ÏÔÅÒÉ ÏÂÝÎÏÓÔÉ ÍÏÖÎÏ ÓÞÉÔÁÔØ,ÞÔÏ O � �ÅÎÔÒ ÄÉÓËÁ D (�ÏÞÅÍÕ?). òÁÓÓÍÁÔÒÉ×ÁÅÍÙÅ ÄÕÇÉ �ÒÅ×ÒÁÝÁÀÔ-ÓÑ �ÒÉ ÜÔÏÍ × ÏÂÝÉÅ ÈÏÒÄÙ ÔÒÅÈ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ, Ï ËÏÔÏÒÙÈ ÉÄÅÔ ÒÅÞØ ×ÓÌÅÄÕÀÝÅÍ ÕÔ×ÅÒÖÄÅÎÉÉ.õÔ×ÅÒÖÄÅÎÉÅ [2, ÚÁÄÁÞÁ 116℄. äÁÎÙ ÔÒÉ ËÒÕÇÁ, ×ÓÅ �ÅÒÅÓÅËÁÀÝÉ-ÅÓÑ ÍÅÖÄÕ ÓÏÂÏÊ. �ÏÇÄÁ ÔÒÉ ÏÂÝÉÅ ÈÏÒÄÙ ËÁÖÄÙÈ Ä×ÕÈ ÉÚ ÔÒÅÈ ÏËÒÕÖ-ÎÏÓÔÅÊ �ÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ × ÏÄÎÏÊ ÔÏÞËÅ (ÒÉÓ. 5).K
C 0 LA0 M B0


SKL SKM
SMLòÉÓ. 5.


äÁ×ÁÊÔÅ �ÏÊÍÅÍ, Ë ËÁËÉÍ ÔÒÅÍ ËÒÕ-ÇÁÍ ÎÕÖÎÏ �ÒÉÍÅÎÉÔØ ÜÔÏ ÕÔ×ÅÒÖÄÅÎÉÅ.äÌÑ ÜÔÏÇÏ ÎÕÖÎÏ ÚÁÍÅÔÉÔØ, ÞÔÏ �Ï ÌÅÍ-ÍÅ ÓÕÝÅÓÔ×ÕÅÔ ÅÄÉÎÓÔ×ÅÎÎÁÑ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØSKL (ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÅÎÎÏ, SLM É SMK), �ÒÏ-ÈÏÄÑÝÁÑ ÞÅÒÅÚ ÔÏÞËÉ A0, K, L, C 0 (ÓÏÏÔ-×ÅÔÓÔ×ÅÎÎÏ, ÔÏÞËÉ B0, B, C, C 0 É A0, A,C, C 0). üÔÏ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ, ÓÏÄÅÒÖÁÝÁÑ ÇÅÏ-ÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÅ ÍÅÓÔÏ ÔÏÞÅË X, ÔÁËÉÈ ÞÔÏS(X) = SAXC = 12SABC . ðÕÓÔØ DKL (ÓÏ-ÏÔ×ÅÔÓÔ×ÅÎÎÏ, DKM , DML) � ËÒÕÇ, ÏÇÒÁ-ÎÉÞÅÎÎÙÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØÀ SKL. �ÅÏÒÅÍÁ ÏÂÉÓÅËÔÏÒÁÈ ÅÓÔØ �ÒÑÍÏÅ ÓÌÅÄÓÔ×ÉÅ ÎÁÛÅÇÏ ÕÔ×ÅÒÖÄÅÎÉÑ, �ÒÉÍÅÎÅÎÎÏÇÏ ËËÒÕÇÁÍ DKL, DKM , DML (ÓÍ. ÒÉÓ. 5).ó�ÉÓÏË ÌÉÔÅÒÁÔÕÒÙ[1℄ âÉÂÉËÏ× ð. ÷., �ËÁÞÅÎËÏ é. ÷. ï ÔÒÉÓÅË�ÉÉ É ÂÉÓÅË�ÉÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁÎÁ �ÌÏÓËÏÓÔÉ ìÏÂÁÞÅ×ÓËÏÇÏ // íÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÏÅ �ÒÏÓ×ÅÝÅÎÉÅ. �ÒÅÔØÑÓÅÒÉÑ. ÷Ù�. 11. 2005. ó. 113{126.[2℄ ûËÌÑÒÓËÉÊ ä. ï., þÅÎ�Ï× î. î., ñÇÌÏÍ é. í. éÚÂÒÁÎÎÙÅ ÚÁÄÁÞÉ ÉÔÅÏÒÅÍÙ ÜÌÅÍÅÎÔÁÒÎÏÊ ÍÁÔÅÍÁÔÉËÉ. þÁÓÔØ 2. çÅÏÍÅÔÒÉÑ (�ÌÁÎÉ-ÍÅÔÒÉÑ). í.: ç��é, 1952.
ï. ÷. û×ÁÒ�ÍÁÎ, ÷ëí îíõ






