100. îÅÐÒÅÒÙŒÎÙÅ ÆÕÎËÃÉÉ

æÕÎËÃÉÑ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÁ Œ ÔÏÞËÅ a, ÅÓÌÉ Œ ÂÌÉÚËÉÈ Ë a ÔÏÞËÁÈ ÏÎÁ ÐÒÉÎÉÍÁÅÔ ÂÌÉÚËÉÅ Ë f(a) ÚÎÁÞÅÎÉÑ. æÏÒÍÁÌØÎÏ ÇÏŒÏÒÑ, ÆÕÎËÃÉÑ f : M ! R, ÏÐÒÅÄÅÌčÎÎÁÑ ÎÁ ÎÅËÏÔÏÒÏÍ ÍÎÏÖÅÓÔŒÅ

M ⊂ R, ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÁ Œ ÔÏÞËÅ a ∈ M, ÅÓÌÉ ÄÌÑ ŒÓÑËÏÇÏ ” ¿ 0 ÎÁÊÄčÔÓÑ ffi ¿ 0 Ó ÔÁËÉÍ

ÓŒÏÊÓÔŒÏÍ: ŒÏ ŒÓÑËÏÊ ÔÏÞËÅ x ∈ M, ÏÔÓÔÏÑÝÅÊ ÏÔ a ÍÅÎÅÅ ÞÅÍ ÎÁ ffi, ÚÎÁÞÅÎÉÅ f(x) ÏÔÌÉÞÁÅÔÓÑ ÏÔ f(a) ÍÅÎÅÅ ÞÅÍ ÎÁ ”:

(∀” ¿ 0)(∃ffi ¿ 0)(∀x ∈ M)[(jx - aj ¡ ffi ) jf(x) - f(a)j ¡ ”]

100.1. äÏËÁÚÁÔØ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏÓÔØ É ÕËÁÚÁÔØ ÓÐÏÓÏÂ ÏÔÙÓËÉŒÁÔØ ffi ÐÏ ”, ÅÓÌÉ: (a) f(x) = 1 É a = 2; (Â) f(x) = x É a = 2; (Œ) f(x) = x^2 É a = 2; (Ç) f(x) = 1=x É a = 2; (Ä) f(x) = √ x É a = 2; (Å) f(x) = √ x É a = 0; (Ö) f(x) = sin x É a = 1.

100.2. úÁËÏÎÞÉÔØ ÆÒÁÚÕ, ÎÅ ÕÐÏÔÒÅÂÌÑÑ ÓÌÏŒÁ ĂÎÅĄ: ÆÕÎËÃÉÑ f ÒÁÚÒÙŒÎÁ (ÎÅ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏÊ) Œ ÔÏÞËÅ a, ÅÓÌÉ : : :

100.3.^? ðÕÓÔØ ÆÕÎËÃÉÑ f ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÁ ÎÁ ÍÎÏÖÅÓÔŒÅ ÃÅÌÙÈ ÞÉÓÅÌ: M = Z. œ ËÁËÉÈ ÓÌÕÞÁÑÈ ÏÎÁ ÂÕÄÅÔ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏÊ ÓÏÇÌÁÓÎÏ ÐÒÉŒÅÄčÎÎÏÍÕ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÀ?

100.4. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÓÌÅÄÕÀÝÅÅ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏÓÔÉ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÏ ÉÓÈÏÄÎÏÍÕ: ÆÕÎËÃÉÑ f : M ! R ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÁ Œ ÔÏÞËÅ a, ÅÓÌÉ ÄÌÑ ŒÓÑËÏÊ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ x_0; x_1; : : : ÔÏÞÅË M, ÓÈÏÄÑÝÅÊÓÑ Ë a, ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ f(x_0); f(x_1); : : : ÓÈÏÄÉÔÓÑ Ë f(a).

100.5. (Á) œ ËÁËÉÈ ÔÏÞËÁÈ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÁ ÆÕÎËÃÉÑ äÉÒÉÈÌÅ, ÒÁŒÎÁÑ 1 Œ ÉÒÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÈ ÔÏÞËÁÈ É 0 Œ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÈ? (Â) ôÏÔ ÖÅ ŒÏÐÒÏÓ ÄÌÑ ÆÕÎËÃÉÉ òÉÍÁÎÁ, ËÏÔÏÒÁÑ ÒÁŒÎÁ 0 Œ ÉÒÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÈ ÔÏÞËÁÈ É ÒÁŒÎÁ 1=q Œ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÏÊ ÔÏÞËÅ p=q (ÅÓÌÉ ÄÒÏÂØ p=q ÎÅÓÏËÒÁ- ÔÉÍÁ).

100.6. ðÒÉŒÅÓÔÉ ÐÒÉÍÅÒ ÆÕÎËÃÉÉ, ÏÐÒÅÄÅÌčÎÎÏÊ ÎÁ ŒÓÅÊ ÐÒÑÍÏÊ, (Á) ÒÁÚÒÙŒÎÏÊ Œ ÃÅ- ÌÙÈ ÔÏÞËÁÈ É ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏÊ Œ ÏÓÔÁÌØÎÙÈ; (Â) ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏÊ Œ ÃÅÌÙÈ ÔÏÞËÁÈ É ÒÁÚÒÙŒÎÏÊ Œ ÏÓÔÁÌØÎÙÈ.

100.7.^? äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ ÓÞčÔÎÏÇÏ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ ÄÅÊÓÔŒÉÔÅÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ ÍÏÖÎÏ ÐÏ- ÓÔÒÏÉÔØ ŒÏÚÒÁÓÔÁÀÝÕÀ ÆÕÎËÃÉÀ, ÒÁÚÒÙŒÎÕÀ ŒÏ ŒÓÅÈ ÔÏÞËÁÈ ÜÔÏÇÏ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ É ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÕÀ ŒÏ ŒÓÅÈ ÏÓÔÁÌØÎÙÈ.

100.8.^? íÏÖÅÔ ÌÉ ÏÐÒÅÄÅÌčÎÎÁÑ ÎÁ ŒÓÅÈ ÐÒÑÍÏÊ ŒÏÚÒÁÓÔÁÀÝÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ ÂÙÔØ ÒÁÚÒÙŒÎÏÊ ŒÏ ŒÓÅÈ ÔÏÞËÁÈ?

100.9.^? íÏÖÅÔ ÌÉ ÆÕÎËÃÉÑ ÂÙÔØ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏÊ ŒÏ ŒÓÅÈ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÈ ÔÏÞËÁÈ É ÒÁÚÒÙŒÎÏÊ ŒÏ ŒÓÅÈ ÉÒÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÈ?

100.10. äŒÅ ÆÕÎËÃÉÉ f É g ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÙ ÎÁ ÍÎÏÖÅÓÔŒÅ M É ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÙ Œ ÔÏÞËÅ a ∈ M. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÉÈ ÓÕÍÍÁ, ÒÁÚÎÏÓÔØ, ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ É ÞÁÓÔÎÏÅ (ÅÓÌÉ ÚÎÁÍÅÎÁÔÅÌØ ÏÔÌÉÞÅÎ ÏÔ ÎÕÌÑ Œ ÔÏÞËÅ a) ÔÁËÖÅ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÙ Œ ÜÔÏÊ ÔÏÞËÅ.

100.11. æÕÎËÃÉÑ f ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÁ ÎÁ ÍÎÏÖÅÓÔŒÅ X ⊂ R, ÐÒÉÎÉÍÁÅÔ ÚÎÁÞÅÎÉÑ Œ ÍÎÏÖÅÓÔŒÅ

Y ⊂ R É ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÁ Œ ÔÏÞËÅ a ∈ X. æÕÎËÃÉÑ g ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÁ ÎÁ ÍÎÏÖÅÓÔŒÅ Y É ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÁ

Œ ÔÏÞËÅ b = f(a). äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ËÏÍÐÏÚÉÃÉÑ g ∘ f, ÔÏ ÅÓÔØ ÆÕÎËÃÉÑ x ! g ∘ f(x) = g(f(x)), ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÁ Œ ÔÏÞËÅ a.

100.12. âÕÄÅÔ ÌÉ ÆÕÎËÃÉÑ f(x) = psin x - (2 + tg x)=((2 - tg x)^2) ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏÊ ŒÏ ŒÓÅÈ ÔÏÞËÁÈ ÓŒÏÅÊ ÏÂÌÁÓÔÉ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÑ?

100.13. æÕÎËÃÉÑ f ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÁ É ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÁ ÎÁ ÏÔÒÅÚËÅ. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ f ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÁ ÎÁ ÜÔÏÍ ÏÔÒÅÚËÅ. ïÂSSÑÓÎÉÔÅ, ÐÏÞÅÍÕ ÁÎÁÌÏÇÉÞÎÏÅ ÒÁÓÓÕÖÄÅÎÉÅ ÎÅÌØÚÑ ÐÒÏŒÅÓÔÉ ÄÌÑ ÉÎÔÅÒŒÁÌÁ.

100.14. (ðÒÏÄÏÌÖÅÎÉÅ) æÕÎËÃÉÑ f ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÁ É ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÁ ÎÁ ÏÔÒÅÚËÅ [a; b]. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÏÎÁ ÄÏÓÔÉÇÁÅÔ ÍÁËÓÉÍÕÍÁ: ÎÁÊÄčÔÓÑ ÔÁËÁÑ ÔÏÞËÁ m ∈ [a; b], ÞÔÏ f(x) 6 f(m) ÄÌÑ ŒÓÅÈ x ∈ [a; b].

100.15.^? õÔŒÅÒÖÄÅÎÉÅ ÚÁÄÁÞÉ 100.14 ÍÏÖÎÏ ÐÏÌÕÞÉÔØ ËÁË ÓÌÅÄÓÔŒÉÅ ÚÁÄÁÞÉ 100.13, ÒÁÓ- ÓÍÏÔÒÅŒ ÆÕÎËÃÉÀ 1=(f - sup f). ðÒÏŒÅÄÉÔÅ ÜÔÏ ÒÁÓÓÕÖÄÅÎÉÅ ÐÏÄÒÏÂÎÏ.

100.16.^? îÁÚÏŒčÍ ÆÕÎËÃÉÀ f ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÏÊ Œ ÏËÒÅÓÔÎÏÓÔÉ ÔÏÞËÉ a, ÅÓÌÉ ÎÁÊÄčÔÓÑ ÉÎ- ÔÅÒŒÁÌ, ÓÏÄÅÒÖÁÝÉÊ a, ÎÁ ËÏÔÏÒÏÍ f ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÁ. (Á) ðÒÉŒÅÓÔÉ ÐÒÉÍÅÒ ÆÕÎËÃÉÉ, ÏÐÒÅÄÅ- ÌčÎÎÏÊ ÎÁ ŒÓÅÊ ÐÒÑÍÏÊ É ÎÅ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÏÊ ÎÉ ÎÁ ËÁËÏÍ ÉÎÔÅÒŒÁÌÅ. (Â) äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ŒÓÑËÁÑ ÏÐÒÅÄÅÌčÎÎÁÑ ÎÁ ÏÔÒÅÚËÅ ÌÏËÁÌØÎÏ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÁÑ (ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÁÑ Œ ÏËÒÅÓÔÎÏÓÔÉ ÌÀÂÏÊ ÔÏÞËÉ ÏÔÒÅÚËÁ) ÆÕÎËÃÉÑ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÁ ÎÁ ŒÓčÍ ÏÔÒÅÚËÅ.

100.17. æÕÎËÃÉÑ f ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÁ ÎÁ ÏÔÒÅÚËÅ É ÐÒÉÎÉÍÁÅÔ Œ ÅÇÏ ËÏÎÃÁÈ ÚÎÁÞÅÎÉÑ ÒÁÚÎÙÈ ÚÎÁËÏŒ. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÏÎÁ ÉÍÅÅÔ ËÏÒÅÎØ ÎÁ ÜÔÏÍ ÏÔÒÅÚËÅ.

100.18. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ËÏÒÅÎØ ÌÀÂÏÊ ÃÅÌÏÊ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏÊ ÓÔÅÐÅÎÉ ÉÚ ÌÀÂÏÇÏ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏÇÏ ÞÉÓÌÁ.

100.19. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ŒÓÑËÉÊ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ ÎÅÞčÔÎÏÊ ÓÔÅÐÅÎÉ Ó ÄÅÊÓÔŒÉÔÅÌØÎÙÍÉ ËÏÜÆÆÉ- ÃÉÅÎÔÁÍÉ ÉÍÅÅÔ ÄÅÊÓÔŒÉÔÅÌØÎÙÊ ËÏÒÅÎØ.

100.20.^? äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ËŒÁÄÒÁÔÎÙÊ ÔÒčÈÞÌÅÎ ax^2 + bx + c, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÏÇÏ a + b + c ¿ 0 É a - b + c ¡ 0, ÉÍÅÅÔ (ÄÅÊÓÔŒÉÔÅÌØÎÙÊ) ËÏÒÅÎØ.

100.21. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÌÀÂÏÅ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ ÏÔÒÅÚËÁ Œ ÓÅÂÑ ÉÍÅÅÔ ÎÅÐÏÄŒÉÖ- ÎÕÀ ÔÏÞËÕ.

100.22. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ŒÓÑËÁÑ ÓÔÒÏÇÏ ŒÏÚÒÁÓÔÁÀÝÁÑ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ, ÏÐÒÅÄÅÌčÎÎÁÑ ÎÁ ÏÔÒÅÚËÅ, ÑŒÌÑÅÔÓÑ ŒÚÁÉÍÎÏ ÏÄÎÏÚÎÁÞÎÙÍ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÉÅÍ ÍÅÖÄÕ ÄŒÕÍÑ ÏÔÒÅÚËÁÍÉ É ÏÂÒÁÔÎÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ ÔÁËÖÅ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÁ.

100.23.^? äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÌÀÂÏÅ ÍÏÎÏÔÏÎÎÏÅ ŒÚÁÉÍÎÏ ÏÄÎÏÚÎÁÞÎÏÅ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÉÅ ÍÅÖÄÕ ÄŒÕ- ÍÑ ÏÔÒÅÚËÁÍÉ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏ (Œ ÏÂÅ ÓÔÏÒÏÎÙ).

100.24.^? (Á) äÁÔØ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏÓÔÉ ÄÌÑ ÆÕÎËÃÉÊ, ÏÐÒÅÄÅÌčÎÎÙÈ ÎÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ. (Â) äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÌÀÂÏÊ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ ÎÁ ËÏÍÐÌÅËÓÎÏÊ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÎÅÐÒÅÒÙŒÅÎ. (Œ) äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ ÎÁÊÄčÔÓÑ ÔÏÞËÁ ÎÁ ËÏÍÐÌÅËÓÎÏÊ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ, ÇÄÅ ÅÇÏ ÁÂÓÏÌÀÔÎÁÑ ŒÅÌÉÞÉÎÁ ÍÉÎÉÍÁÌØÎÁ. (Ç) äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ Œ ÜÔÏÊ ÔÏÞËÅ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ ÎÅÉÚÂÅÖÎÏ ÒÁŒÅÎ ÎÕÌÀ (ÏÓÎÏŒÎÁÑ ÔÅÏÒÅÍÁ ÁÌÇÅÂÒÙ).

100.25. ëÁË ÎÁÄÏ ÄÏÏÐÒÅÄÅÌÉÔØ ÆÕÎËÃÉÀ sin x=x ÐÒÉ x = 0, ÞÔÏÂÙ ÏÎÁ ÓÔÁÌÁ ÎÅÐÒÅÒÙŒ- ÎÏÊ ŒÓÀÄÕ?

100.26.^? æÕÎËÃÉÑ f ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÒÁŒÎÏÍÅÒÎÏ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏÊ ÎÁ ÍÎÏÖÅÓÔŒÅ M, ÅÓÌÉ ÄÌÑ ÌÀ- ÂÏÇÏ ” ¿ 0 ÎÁÊÄčÔÓÑ ÔÁËÏÅ ffi ¿ 0, ÞÔÏ ÏÂÒÁÚÙ ÌÀÂÙÈ ÄŒÕÈ ÔÏÞÅË M, ÏÔÓÔÏÑÝÉÈ ÍÅÎÅÅ ÞÅÍ ÎÁ ffi, ÏÔÓÔÏÑÔ ÍÅÎÅÅ ÞÅÍ ÎÁ ”. (Á) úÁÐÉÓÁÔØ ÜÔÏ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ ÓÉÍŒÏÌÉÞÅÓËÉ. (Â) ïÞÅŒÉÄÎÏ, ÒÁŒÎÏÍÅÒÎÏ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÁÑ ÎÁ ÍÎÏÖÅÓÔŒÅ M ÆÕÎËÃÉÑ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÁ ŒÏ ŒÓÅÈ ÔÏÞËÁÈ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ M. ðÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÏÂÒÁÔÎÏÅ ÕÔŒÅÒÖÄÅÎÉÅ ÎÅŒÅÒÎÏ. (Œ) âÕÄÅÔ ÌÉ ÆÕÎËÃÉÑ x ! x^2 ÒÁŒÎÏÍÅÒÎÏ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏÊ? (Ç) ôÏÔ ÖÅ ŒÏÐÒÏÓ ÄÌÑ ÆÕÎËÃÉÉ x ! √ x (ÏÐÒÅÄÅÌčÎÎÏÊ ÎÁ ÍÎÏÖÅÓÔŒÅ ÎÅÏ- ÔÒÉÃÁÔÅÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ). (Ä) ôÏÔ ÖÅ ŒÏÐÒÏÓ ÄÌÑ ÆÕÎËÃÉÉ x ! sin(x^2). (Ç) ðÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ŒÓÑËÁÑ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÁÑ ÎÁ ÏÔÒÅÚËÅ ÆÕÎËÃÉÑ ÒÁŒÎÏÍÅÒÎÏ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÁ.

100.27. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÄŒÅ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÙÅ ÆÕÎËÃÉÉ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÙ ÎÁ ŒÓÅÊ ÐÒÑÍÏÊ É ÓÏŒÐÁÄÁÀÔ ŒÏ ŒÓÅÈ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÈ ÔÏÞËÁÈ, ÔÏ ÏÎÉ ÓÏŒÐÁÄÁÀÔ ŒÓÀÄÕ.

100.28.^? æÕÎËÃÉÑ f ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÁ É ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÁ ÎÁ ŒÓÅÊ ÐÒÑÍÏÊ, ÐÒÉ ÜÔÏÍ f(x + y) = f(x) + f(y). äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÜÔÁ ÆÕÎËÃÉÑ ÅÓÔØ ÕÍÎÏÖÅÎÉÅ ÎÁ ËÏÎÓÔÁÎÔÕ.

100.29. ðÏËÁÚÁÔÅÌØÎÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ x ! a^x (ÐÒÉ ÌÀÂÏÍ a ¿ 0) ÏÂÌÁÄÁÅÔ ÔÁËÉÍÉ ÓŒÏÊÓÔŒÁÍÉ: a^0 = 1, a^1 = a, a^x+^y = a^x · a^y. ëÒÏÍÅ ÔÏÇÏ, ÐÒÉ a ¿ 1 ÏÎÁ ÍÏÎÏÔÏÎÎÏ ŒÏÚÒÁÓÔÁÅÔ, ÐÒÉ a = 1 | ÐÏÓÔÏÑÎÎÁ, ÐÒÉ a ¡ 1 | ÕÂÙŒÁÅÔ. (Á) óÞÉÔÁÑ ÜÔÉ ÓŒÏÊÓÔŒÁ ÉÚŒÅÓÔÎÙÍÉ, ÄÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÐÏËÁÚÁÔÅÌØÎÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÁ Œ ÔÏÞËÅ 0; (Â) ŒÏ ŒÓÅÈ ÔÏÞËÁÈ ÐÒÑÍÏÊ.

100.30.^? (ðÒÏÄÏÌÖÅÎÉÅ) (Á) äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÕËÁÚÁÎÎÙÅ Œ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÊ ÚÁÄÁÞÅ ÓŒÏÊÓÔŒÁ ÏÐÒÅÄÅÌÑÀÔ ÐÏËÁÚÁÔÅÌØÎÕÀ ÆÕÎËÃÉÀ ÏÄÎÏÚÎÁÞÎÏ. (Â) ðÏÌØÚÕÑÓØ ÌÉÛØ ÜÔÉÍÉ ÓŒÏÊÓÔŒÁÍÉ, ÄÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ 6^x = 2^x3^x ÐÒÉ ŒÓÅÈ x.

100.31.^? äÁÔØ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏÊ ÎÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÆÕÎËÃÉÉ. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÏÊ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏÊ ÎÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÆÕÎËÃÉÉ ÎÁÊÄÕÔÓÑ ÄŒÅ ÄÉÁÍÅÔÒÁÌØÎÏ ÐÒÏÔÉŒÏÐÏÌÏÖÎÙÅ ÔÏÞËÉ, Œ ËÏÔÏÒÙÈ ÏÎÁ ÐÒÉÎÉÍÁÅÔ ÒÁŒÎÙÅ ÚÎÁÞÅÎÉÑ.

100.32. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÌÀÂÏÊ ÍÎÏÇÏÕÇÏÌØÎÉË ÍÏÖÎÏ ÒÁÚÄÅÌÉÔØ ŒÅÒÔÉËÁÌØÎÏÊ ÐÒÑÍÏÊ ÎÁ ÄŒÅ ÒÁŒÎÏŒÅÌÉËÉÅ (ÒÁŒÎÙÅ ÐÏ ÐÌÏÝÁÄÉ) ÞÁÓÔÉ.

100.33.^? îÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÎÁÒÉÓÏŒÁÎÏ ÄŒÁ ÍÎÏÇÏÕÇÏÌØÎÉËÁ (ŒÏÚÍÏÖÎÏ, ÐÅÒÅÓÅËÁÀÝÉÈÓÑ). äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÎÁÊÄčÔÓÑ ÐÒÑÍÁÑ, ËÏÔÏÒÁÑ ÄÅÌÉÔ ËÁÖÄÙÊ ÉÚ ÎÉÈ ÎÁ ÄŒÅ ÒÁŒÎÏŒÅÌÉËÉÅ ÞÁÓÔÉ.

100.34.^? äÁÔØ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏÓÔÉ ÄÌÑ ÆÕÎËÃÉÉ, ÏÐÒÅÄÅÌčÎÎÏÊ ÎÁ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÅ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ŒÓÑËÁÑ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÁÑ ÎÁ ËŒÁÄÒÁÔÅ ÆÕÎËÃÉÑ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÁ É ÄÏÓÔÉÇÁÅÔ ÍÁËÓÉÍÕÍÁ.

100.35.^? æÕÎËÃÉÑ f : R ! R ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÁ. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅ f(f(x)) = x ÉÍÅÅÔ ÒÅÛÅÎÉÅ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅ f(x) = x ÉÍÅÅÔ ÒÅÛÅÎÉÅ.

100.36.^? ïÐÒÅÄÅÌčÎÎÁÑ ÎÁ ÏÔÒÅÚËÅ ÆÕÎËÃÉÑ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ŒÙÐÕËÌÏÊ ŒÎÉÚ, ÅÓÌÉ ÈÏÒÄÁ, ÓÏ- ÅÄÉÎÑÀÝÁÑ ÌÀÂÙÅ ÄŒÅ ÔÏÞËÉ ÇÒÁÆÉËÁ, ÌÅÖÉÔ ŒÙÛÅ ÇÒÁÆÉËÁ. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ŒÓÑËÁÑ ŒÙÐÕËÌÁÑ ŒÎÉÚ ÆÕÎËÃÉÑ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÁ.

100.37.^? äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÁÑ ÎÁ ÏÔÒÅÚËÅ ÆÕÎËÃÉÑ ÕÄÏŒÌÅÔŒÏÒÑÅÔ ÎÅÒÁŒÅÎÓÔŒÕ f((x + y)=2) 6 (f(x) + f(y))=2, ÔÏ ÏÎÁ ŒÙÐÕËÌÁ ŒÎÉÚ.