22. Šřěşčőńĳŋĺł Ŕăśłăń£

Ůĺśńő k-¡ńěňěŋšŋżţ ŕőďňŋőęěśšć n-¡ńěňěŋšŋőčő ňŋőęěśšćă ŋăğżćăěšś£ ůĺśńőň śőůěšăŋĺľ ĺğ n ŕő k, ĺ őąőğŋăůăěšś£ C^k_n (ĺńĺ

�_n k � ). 22.1. Ůěňş řăćŋż C^0_n ĺ C^n? Ďőłăğăšĳ, ůšő C^k_n = C^n-^k_n ŕřĺ n ¿ 0 n

0 6 k 6 n.

22.2. Ďőłăğăšĳ, ůšő C^k_n = n! k!(n - k)!

22.3. Ďőłăğăšĳ, ůšő C^k_n = C^k_n-_1 + C^k-^1_n-_1

22.4. Ś ĺśŕőńĳğőćăŋĺěň őąőğŋăůěŋĺ£ C^k_n ğăŕĺśăšĳ (ă) ůĺśńő ŕőśńěďőćăšěńĳŋőśšěľ ĺğ a ŋşńěľ ĺ b ěďĺŋĺű; (ą) ůĺśńő řěÿěŋĺľ şřăćŋěŋĺ£ x_1 + x_2 + : : : + x_m = d, čďě ćśě x_1; : : : ; x_m řăćŋż 1 ĺńĺ 2 (ğďěśĳ m ĺ d | űěńżě ŕőńőęĺšěńĳŋżě ůĺśńă, m 6 d).

22.5. Ś ĺśŕőńĳğőćăŋĺěň őąőğŋăůěŋĺ£ C^k_n ğăŕĺśăšĳ ůĺśńő řěÿěŋĺľ şřăćŋěŋĺ£ x_1 + x_2 + : : : + x_m = d (ă) ć űěńżţ ŋěőšřĺűăšěńĳŋżţ ůĺśńăţ; (ą) ć űěńżţ ŕőńőęĺšěńĳŋżţ ůĺśńăţ.

22.6. Ŕěřěŕń-ěšůĺł ďőńęěŋ ŕěřěŕńěśšĺ 12 őďĺŋăłőćżţ łŋĺč ć łřăśŋżľ, śĺŋĺľ ĺńĺ ğěń-ěŋżľ ŕěřěŕń-ěšż. Śłőńĳłĺňĺ śŕőśőąăňĺ őŋ ňőęěš ¡šő śďěńăšĳ? (Ŋě őą£ğăšěńĳŋő ĺśŕőńĳğőćăšĳ ćśě űćěšă.)

22.7. Ć šřěşčőńĳŋĺłě Ŕăśłăń£ C^0 C^0_1 C^1 C^0_2 C^1_2 C^2 C^0_3 C^1_3 C^2_3 C^3 C^0_4 C^1_4 C^2_4 C^3_4 C^4 : : :

ćżůĺśńĺšĳ ŕěřćżě 7 śšřőł.

22.8. Ďőłăğăšĳ, ůšő ć šřěşčőńĳŋĺłě Ŕăśłăń£ łăęďőě ůĺśńő řăćŋő śşňňě ďćşţ śšő£źĺţ ŋăď ŋĺň.

22.9. Ćżůĺśńĺšĳ śşňňş ůĺśěń ć ŕěřćżţ 7 śšřőłăţ šřěşčőńĳŋĺłă Ŕăśłăń£. Őąž£śŋĺšĳ ŋăąń¿ďăěňş¿ ğăłőŋőňěřŋőśšĳ.

22.10. Ğŋăłőŕěřěňěŋŋă£ śşňňă ůĺśěń ć ń¿ąőľ śšřőłě šřěşčőńĳŋĺłă Ŕăśłăń£ řăćŋă ŋşń¿. (Ďřşčĺňĺ śńőćăňĺ: śşňňă ůĺśěń, śšő£źĺţ ŋă ů-ěšŋżţ ňěśšăţ ć ń¿ąőľ śšřőłě, řăćŋă śşňňě ůĺśěń, śšő£źĺţ ŋă ŋěů-ěšŋżţ ňěśšăţ.) Ŕőůěňş?

* * *

22.11. Ďőłăğăšĳ, ůšő ŕřőĺğćěďěŋĺě ń¿ążţ 11 ŕőśńěďőćăšěńĳŋżţ ďěńĺšś£ ŋă 11! (ťăłšőřĺăń 11).

22.12. Śłőńĳłő ěśšĳ ŕőďňŋőęěśšć ňŋőęěśšćă f1, 2, 3, . . . , ng, ďń£ łőšőřżţ ćżŕőńŋěŋő šăłőě şśńőćĺě: ŋĺłăłĺě ďćă ĺţ ¡ńěňěŋšă ŋě őšńĺůă¿šś£ řőćŋő ŋă 1?

22.13. Śłőńĳłĺňĺ śŕőśőąăňĺ ňőęŋő ŕěřěśšăćĺšĳ ąşłćż ć śńőćě ĄŘĂŁŐĎĚŃ, ěśńĺ šřěąşěšś£, ůšőąż ĺ čńăśŋżě, ĺ śőčńăśŋżě (ŕő őšďěńĳŋőśšĺ) ÿńĺ ć ăńťăćĺšŋőň ŕőř£ďłě?

22.14. Ćżůĺśńĺšĳ 112, 113, 114. Śřăćŋĺšĳ řěğşńĳšăš ś šřěşčőńĳŋĺłőň Ŕăśłăń£. Őąž£śŋĺšĳ ŋăąń¿ďăěňş¿ ğăłőŋőňěřŋőśšĳ. Ąşďěš ńĺ őŋă ŕřőďőńęăšĳś£ ĺ ďăńĳÿě? Šőš ęě ćőŕřőś ďń£ ůĺśěń 1001^2, 1001^3,. . .

22.15. Łăłĺě śšřőłĺ šřěşčőńĳŋĺłă Ŕăśłăń£ śőśšő£š űěńĺłőň ĺğ ŋěů-ěšŋżţ ůĺśěń? űěńĺłőň (ŋě śůĺšă£ łřă-ěć) ĺğ ů-ěšŋżţ ůĺśěń?

22.16. Łăłĺě śšřőłĺ šřěşčőńĳŋĺłă Ŕăśłăń£ śőśšő£š űěńĺłőň (ŋě śůĺšă£ łřă-ěć) ĺğ ůĺśěń, ďěń£źĺţś£ ŋă 3?

22.17. Ćőğĳň-ěň ń¿ąőě ůĺśńő ć šřěşčőńĳŋĺłě Ŕăśłăń£ ĺ śńőęĺň ćśě ¡ńěňěŋšż, ŋăůĺŋă£ ś ŋěčő ĺ ĺď£ ŕő ŕř£ňőľ ććěřţ-ŋăńěćő. Śşňňă őłăęěšś£ řăćŋőľ ¡ńěňěŋšş, śšő£źěňş śŋĺğş ŕőď ŋĺň. Ŕőůěňş?