14. Őąźă£ ňěřă

Ďćă őšřěğłă śőĺğňěřĺňż, ěśńĺ őŋĺ ĺňě¿š őąźş¿ ňěřş | šřěšĺľ őšřěğőł, łőšőřżľ şłńăďżćăěšś£ ć łăęďőň ĺğ ŋĺţ űěńőě ůĺśńő řăğ.

14.1. Ďőłăğăšĳ, ůšő ŕř£ňőşčőńĳŋĺł, śšőřőŋż łőšőřőčő śőĺğňěřĺňż, ňőęŋő řăğřěğăšĳ ŋă łćăďřăšż.

14.2. Ń-ěÿă ďăń šăłőě őŕřěďěńěŋĺě: ďćă őšřěğłă śőĺğňěřĺňż, ěśńĺ śşźěśšćşěš šřěšĺľ, ć łőšőřőň łăęďżľ ĺğ ďćşţ şłńăďżćăěšś£ űěńőě ůĺśńő řăğ. Řăćŋőśĺńĳŋő ńĺ ¡šő őŕřěďěńěŋĺě őążůŋőňş?

14.3. Ďőłăğăšĳ, ůšő őšřěğłĺ a ĺ b śőĺğňěřĺňż ć šőň ĺ šőńĳłő šőň śńşůăě, łőčďă a ĺ a + 2b śőĺğňěřĺňż.

14.4. Őš ŕř£ňőşčőńĳŋĺłă őšřěğă¿š łćăďřăšż śő śšőřőŋőľ, řăćŋőľ ňěŋĳÿěľ śšőřőŋě ŕř£ňőşčőńĳŋĺłă, śšőńĳłő řăğ, śłőńĳłő ňőęŋő (ňż ąşďěň ŋăğżćăšĳ ¡šő Àőŕěřăűĺěľ ĚćłńĺďăÁ). Ł őśšăćÿěňşś£ ŕř£ňőşčőńĳŋĺłş śŋőćă ŕřĺňěŋ£¿š őŕěřăűĺ¿ Ěćłńĺďă ĺ šăł ďăńěě. Śłőńĳłő ĺ łăłĺţ łćăďřăšőć ŕőńşůĺšś£, ěśńĺ ŋăůăšĳ ś ŕř£ňőşčőńĳŋĺłă śő śšőřőŋăňĺ 75 ĺ 21?

14.5. (Ŕřőďőńęěŋĺě) Ŕřĺňěŋ££ őŕěřăűĺ¿ Ěćłńĺďă, ŕř£ňőşčőńĳŋĺł řăğřěğăńĺ ŋă ąőńĳÿőľ łćăďřăš, ďćă łćăďřăšă ŕőňěŋĳÿě ĺ ďćă śőćśěň ňăńěŋĳłĺţ. Ŋăľšĺ őšŋőÿěŋĺě śšőřőŋ ĺśţőďŋőčő ŕř£ňőşčőńĳŋĺłă.

14.6. Ďőłăğăšĳ, ůšő ěśńĺ śšőřőŋż ŕř£ňőşčőńĳŋĺłă śőĺğňěřĺňż, šő ŕřĺňěŋ££ őŕěřăűĺ¿ Ěćłńĺďă, ňż ć łőŋűě łőŋűőć řăğřěęěň ěčő ŋă łćăďřăšż.

14.7. Ďőłăğăšĳ, ůšő ěśńĺ ŕřĺňěŋěŋĺě őŕěřăűĺĺ Ěćłńĺďă řăğřěğăěš ŕř£ňőşčőńĳŋĺł ŋă ŋěłőšőřőě (łőŋěůŋőě) ůĺśńő łćăďřăšőć, šő śšőřőŋż ŕř£ňőşčőńĳŋĺłă śőĺğňěřĺňż, ĺ śšőřőŋă śăňőčő ňăńěŋĳłőčő łćăďřăšă £ćń£ěšś£ ĺţ őąźěľ ňěřőľ.

14.8. (Ŕřőďőńęěŋĺě) Ďőłăğăšĳ, ůšő śšőřőŋă śăňőčő ňăńěŋĳłőčő łćăďřăšă £ćń£ěšś£ ŋăĺąőńĳÿěľ őąźěľ ňěřőľ ĺ ń¿ąă£ ďřşčă£ őąźă£ ňěřă şłńăďżćăěšś£ ć ŋěľ űěńőě ůĺśńő řăğ.

Řěğşńĳšăšż ğăďăů 14.6 ĺ 14.7 ŕőğćőń£¿š ďăšĳ ¡łćĺćăńěŋšŋőě őŕřěďěńěŋĺě śőĺğňěřĺňőśšĺ: śšőřőŋż ŕř£ňőşčőńĳŋĺłă ŋěśőĺğňěřĺňż, ěśńĺ ł ŋěňş ňőęŋő ŕřĺňěŋ£šĳ őŕěřăűĺ¿ Ěćłńĺďă ąěśłőŋěůŋőě ůĺśńő řăğ.

14.9. Čőćőř£š, ůšő śšőřőŋż ŕř£ňőşčőńĳŋĺłă ŋăţőď£šś£ ć őšŋőÿěŋĺĺ Àğőńőšőčő śěůěŋĺ£Á, ěśńĺ ŕőśńě őšřěğăŋĺ£ őš ŋěčő łćăďřăšă ŕőńşůăěšś£ ŕř£ňőşčőńĳŋĺł, ŕőďőąŋżľ ĺśţőďŋőňş (ĺňě¿źĺľ šő ęě őšŋőÿěŋĺě śšőřőŋ). Ŋăľšĺ őšŋőÿěŋĺě ğőńőšőčő śěůěŋĺ£.

14.10. Ďőłăğăšĳ, ůšő őšŋőÿěŋĺě ğőńőšőčő śěůěŋĺ£ ĺřřăűĺőŋăńĳŋő, šő ěśšĳ ŋě ćżřăęăěšś£ ďřőąĳ¿ ś űěńżňĺ ůĺśńĺšěńěň ĺ ğŋăňěŋăšěńěň.

14.11. Ŕřĺňěŋ££ őŕěřăűĺ¿ Ěćłńĺďă ł ŋěłőšőřőňş ŕř£ňőşčőńĳŋĺłş, ŕőńşůĺńĺ őďĺŋ ąőńĳÿőľ łćăďřăš, ďćă łćăďřăšă ŕőňěŋĳÿě, ďćă ěźě ňěŋĳÿĺţ, ďćă śőćśěň ňăńěŋĳłĺţ ĺ šăł ďăńěě (ŋă łăęďőň śńěďş¿źěň ÿăčě ŕőńşůăńőśĳ ďćă łćăďřăšă ĺ ŕřőűěśś ŋĺłőčďă ŋě łőŋůĺńś£). Ŋăľšĺ őšŋőÿěŋĺě śšőřőŋ ĺśţőďŋőčő ŕř£ňőşčőńĳŋĺłă.

14.12. Śłőńĳłő łćăďřăšőć řăğŋżţ řăğňěřőć ąşďěš ŕőńşůăšĳś£, ěśńĺ ŕřĺňěŋ£šĳ őŕěřăűĺ¿ Ěćłńĺďă ł ŕř£ňőşčőńĳŋĺłş ś őšŋőÿěŋĺěň śšőřőŋ p3 : 1?

14.13. Ĺśŕőńĳğş£ ŕřěďżďşźĺě ğăďăůĺ, ďőłăğăšĳ, ůšő ůĺśńă p2, p3 ĺ p5 ĺřřăűĺőŋăńĳŋż.

* * * 14.14. Ďőłăğăšĳ, ůšő őšřěğłĺ a ĺ b śőĺğňěřĺňż ć šőň ĺ šőńĳłő šőň śńşůăě, łőčďă

2a + 3b ĺ 5a + 7b śőĺğňěřĺňż.

14.15. Ŕřĺňěŋ££ őŕěřăűĺ¿ Ěćłńĺďă ł ŋěłőšőřőňş ŕř£ňőşčőńĳŋĺłş, ŕőńşůĺńĺ 10 łćăďřăšőć řăğŋőčő řăğňěřă ĺ ďćă śőćśěň ňăńěŋĳłĺţ łćăďřăšă. Ŋăľšĺ őšŋőÿěŋĺě śšőřőŋ ĺśţőďŋőčő ŕř£ňőşčőńĳŋĺłă ĺ ćż£śŋĺšĳ, ąőńĳÿě ĺńĺ ňěŋĳÿě őŋő ğőńőšőčő śěůěŋĺ£.

14.16. Łăł őšńőęĺšĳ ŋă ŕř£ňőľ őšřěğőł ć 3 śň, ĺňě£ ňěšăńńĺůěśłĺľ ŕř£ňőşčőńĳŋĺł śő śšőřőŋăňĺ 75 ĺ 21 śăŋšĺňěšřőć?

14.17. Ł ŕř£ňőşčőńĳŋĺłş, śšőřőŋż łőšőřőčő ŋě ąőńĳÿě 1 ňěšřă, 20 řăğ ŕřĺňěŋĺńĺ őŕěřăűĺ¿ Ěćłńĺďă. Ďőłăğăšĳ, ůšő śšőřőŋż őśšăćÿěčőś£ ŕř£ňőşčőńĳŋĺłă ŋě ŕřěćżÿă¿š 1 ňň.

14.18. Łşğŋěůĺł şňěěš ŕřżčăšĳ ŕő ŕř£ňőľ ć ń¿ąş¿ śšőřőŋş ŋă řăśśšő£ŋĺě 1 ň ĺ ŋă řăśśšő£ŋĺě p2 ň. Ďőłăğăšĳ, ůšő őŋ ňőęěš ŕőŕăśšĳ ć šőůłş, őšśšő£źş¿ ňěŋěě ůěň ŋă 1 ňň őš ĺśţőďŋőľ, ŋő ŋě śőćŕăďă¿źş¿ ś ŋěľ.

14.19. Ĺğ şčńă ŕř£ňőşčőńĳŋőčő ąĺńńĺăřďă ŕşśłă¿š ÿăř ŕőď şčńőň 45^ffi, łőšőřżľ őšřăęăěšś£ őš śšěŋőł ŕő ğăłőŋş Àşčőń ŕăďěŋĺ£ řăćěŋ şčńş őšřăęěŋĺ£Á. Ďőłăğăšĳ, ůšő ÿăř śŋőćă ŕőŕăď-ěš ć őďĺŋ ĺğ şčńőć ć šőň ĺ šőńĳłő śńşůăě, ěśńĺ śšőřőŋż ąĺńńăřďă śőĺğňěřĺňż. (Ÿăř śůĺšăěšś£ šőůłőľ.)

14.20. Ŕř£ňőşčőńĳŋĺł śő śšőřőŋăňĺ 1 ĺ ß řăğřěğă¿š ŋă łćăďřăšż őŕĺśăŋŋżň śŕőśőąőň. Ĺśŕőńĳğş£ łăńĳłşń£šőř, ŕőďśůĺšăšĳ ůĺśńő łćăďřăšőć ŕěřćżţ šř-ěţ şřőćŋěľ. Ŕřĺ ¡šőň őśšă-ěšś£ ŕř£ňőşčőńĳŋĺł ś ŕőůšĺ řăćŋżňĺ śšőřőŋăň. Łăł ŋăďő ĺğňěŋĺšĳ őšŋőÿěŋĺě śšőřőŋ ĺśţőďŋőčő ŕř£ňőşčőńĳŋĺłă, ůšőąż őśšăšőůŋżľ ŕř£ňőşčőńĳŋĺł śšăń łćăďřăšőň?

14.21. Őšŋőÿěŋĺě ďćşţ őšřěğłőć řăćŋő 1;625, ă ňěŋĳÿĺľ ĺğ ŋĺţ řăćěŋ p2. (ă) Ŋăľšĺ ĺţ ŋăĺąőńĳÿş¿ őąźş¿ ňěřş. (ą) Ŋăľšĺ ŋăĺňěŋĳÿĺľ őšřěğőł, ć łőšőřőň őąă őŋĺ şłńăďżćă¿šś£ űěńőě ůĺśńő řăğ.

14.22. Őšřěğőł a śőĺğňěřĺň ś őšřěğłăňĺ b ĺ c. Śńěďşěš ńĺ őšś¿ďă, ůšő őšřěğłĺ b ĺ c śőĺğňěřĺňż ňěęďş śőąőľ?

14.23. Ć šřăŕěűĺĺ śřěďŋ££ ńĺŋĺ£ śőĺğňěřĺňă ś őďŋĺň ĺğ őśŋőćăŋĺľ. Śńěďşěš ńĺ őšś¿ďă, ůšő őŋă śőĺğňěřĺňă ś ďřşčĺň őśŋőćăŋĺěň?

14.24. Ąşďşš ńĺ śńěďş¿źĺě ŕăřż őšřěğłőć śőĺğňěřĺňż: (ă) 2 + 3p2 ĺ 3 + 2p2; (ă) 1=p2 ĺ p2; (ă) 1=(p2 - 1) ĺ 2 + p2; (ă) p2 ĺ p3?

Ĺďě£ ¡šőčő űĺłńă | ŕőłăğăšĳ ăńčőřĺšň Ěćłńĺďă ć ěčő ŕěřćőŋăůăńĳŋőň ćăřĺăŋšě, ś őšřěğłăňĺ ćňěśšő ůĺśěń. Šěň śăňżň ŕőšőň, ďń£ űěńżţ ůĺśěń, őŋ ąşďěš şęě ğŋăłőň.

Ćăęŋő, ůšő ğďěśĳ ¡šő łőňąĺŋĺřşěšś£ ś ĺďěěľ ŋěśőĺğňěřĺňőśšĺ ĺ ě-ě łőŋśšřşłšĺćŋżň ŕřěďśšăćńěŋĺěň łăł ąěśłőŋěůŋżň ŕřőűěśśőň ŕőĺśłă őąźěľ ňěřż.

Ć ğăďăůăţ 14.1{14.3 ňż śőğŋăšěńĳŋő ĺğąěčăěň śńőćă ÀřăűĺőŋăńĳŋżľÁ | ć ŋăďěęďě, ůšő ÿłőńĳŋĺłĺ śăňĺ śťőřňşńĺřş¿š ŕřăćĺńő: ďćă őšřěğłă śőĺğňěřĺňż, ěśńĺ őšŋőÿěŋĺě ĺţ ďńĺŋ řăűĺőŋăńĳŋő. (Ěśńĺ ¡šő ŋě ŕřőĺğőľďěš, řăğşňŋő őąřăšĺšĳ ĺţ ćŋĺňăŋĺě, ţőš£ ĺ ŋěŋăć£ğůĺćő.) Ćŕřőůěň, ěśńĺ őŋĺ ąşďşš řěÿăšĳ ğăďăůş 14.2, čőćőř£, ůšő ěśńĺ m őšřěğłőć a řăćŋż n őšřěğłăň b, šő n-ă£ ůăśšĳ a řăćŋă n-őľ ůăśšĺ b, ĺ šő ţőřőÿő.

Ğăďăůĺ 14.4 ĺ 14.5 ŕřěďŋăğŋăůěŋż ďń£ šőčő, ůšőąż ÿłőńĳŋĺłĺ ŕőŋ£ńĺ, ć ů-ěň śőśšőĺš ÿăč ăńčőřĺšňă Ěćłńĺďă | ŋĺłăłĺţ šřşďŋőśšěľ šşš ŋěš.

Ğăďăůĺ 14.6{14.8 ŕřěďśšăćń£¿š śőąőľ ťőřňşńĺřőćłş őśŋőćŋőčő şšćěřęďěŋĺ£ őą ăńčőřĺšňě Ěćłńĺďă, řăğąĺšş¿ ŋă ůăśšĺ.

Ďăńěě ć řăğŋżţ ćăřĺăŋšăţ őążčřżćăěšś£ őďŋă ĺ šă ęě ĺďě£ | ŕřĺňěŋěŋĺě ăńčőřĺšňă Ěćłńĺďă ďń£ ďőłăğăšěńĳśšćă ĺřřăűĺőŋăńĳŋőśšĺ łćăďřăšŋżţ łőřŋěľ. Ćőőąźěšő ¡šőš ňěšőď ŕřĺňěŋĺň ł ń¿ąőľ łćăďřăšĺůŋőľ ĺřřăűĺőŋăńĳŋőśšĺ, šăł łăł ěśšĳ šěőřěňă, ůšő ŕőśńěďőćăšěńĳŋőśšĳ őśšăšłőć (ůĺśěń ć űěŕŋőľ ďřőąĺ) ŕěřĺőďĺůŋă, ĺ šěň śăňżň ňőęŋő £ćŋő ć ¡šőň şąěďĺšĳś£ ĺ şśšăŋőćĺšĳ, ůšő ůĺśńő ĺřřăűĺőŋăńĳŋő.

Śăňżľ ŕřőśšőľ śńşůăľ | ¡šő ğőńőšőě śěůěŋĺě (ğăďăůĺ 14.9{14.10). Ć ğăďăůăţ 14.11 ĺ 14.12 řăğąĺřă¿šś£ ďćă ďřşčĺţ śńşůă£ (p2, p3), ŕřĺů-ěň ć řăğŋżţ ŋăŕřăćńěŋĺ£ţ: őš ŕőśńěďőćăšěńĳŋőśšĺ ŕěřĺőďőć ł ůĺśńş ĺ ŋăőąőřőš. (Ŋěŕőŋ£šŋő, ůšő őłăęěšś£ šřşďŋěě ďń£ ÿłőńĳŋĺłőć).

Ğăďăůă 14.14 ŕřěďśšăćń£ěš śőąőľ ąőńěě śńőęŋżľ ćăřĺăŋš ğăďăůĺ 14.3 (ŕřőśšő ćżůĺšăŋĺ£ ŋěďőśšăšőůŋő, šřěąşěšś£ ďěńěŋĺě).

Ğăďăůă 14.15 łăśăěšś£ ůĺśěń Ťĺąőŋăůůĺ łăł űěŕŋżţ ďřőąěľ, ŕőďţőď£źĺţ ďřőąěľ ĺ ĺţ ůěřěďőćăŋĺ£ ćőłřşč ğŋăůěŋĺ£ űěŕŋőľ ďřőąĺ.

Ğăďăůĺ 14.16{14.18 ŕřěďńăčă¿š ďőłăğăšěńĳśšćő ŕńőšŋőśšĺ ůĺśěń ćĺďă a + bff ďń£ ĺřřăűĺőŋăńĳŋőčő ff. Śŋăůăńă őąž£śŋ£ěšś£, ůšő řěğşńĳšăš ăńčőřĺšňă Ěćłńĺďă ěśšĳ ńĺŋěľŋă£ łőňąĺŋăűĺ£ (ğăďăůă 14.16), ğăšěň | ůšő őŋ ňőęěš ążšĳ śłőńĳ şčőďŋő ňăń, ĺ ğăšěň ŕřěďńăčăěšś£ ¡šő łőňąĺŋĺřőćăšĳ. (Łśšăšĺ, řěÿěŋĺě ğăďăůĺ 14.17 šăłőě: ąőńĳÿă£ śšőřőŋă ŕř£ňőşčőńĳŋĺłă ŕőśńě ďćşţ őŕěřăűĺľ Ěćłńĺďă şňěŋĳÿăěšś£ ŕő łřăľŋěľ ňěřě ćďćőě. Ć śăňőň ďěńě, ěśńĺ ňěŋĳÿă£ śšőřőŋă ňěŋĳÿě ŕőńőćĺĺŋż ąőńĳÿěľ, šő ¡šő ŕřőĺśţőďĺš şęě ŋě śńěďş¿źěň ÿăčě, ěśńĺ ŋěš | šő ůěřěğ őďĺŋ.)

Ğăďăůă 14.19 ďă-ěš ěź-ě őďŋş śĺšşăűĺ¿, čďě ŕřő£ćń£ěšś£ śőĺğňěřĺňőśšĳ. Ćěřő- £šŋő, ÿłőńĳŋĺłĺ ğăňěš£š, ůšő őŋă řăğćőřăůĺćăěšś£ ć ďćĺęěŋĺě ÿăřă ŕő ŕř£ňőľ ŋă űěńőůĺśńěŋŋőľ řěÿ-ěšłě.

Ŋăłőŋěű, ğăďăůă 14.20 ŕőść£źěŋă šăłőňş ń¿ąőŕżšŋőňş őąśšő£šěńĳśšćş: ş ůĺśńă ß ěśšĳ ĺğćěśšŋőě ŕřĺąńĺęěŋĺě 355=113, łőšőřőě őłăğżćăěšś£ čőřăğďő ąńĺęě ł ŋěňş, ůěň ¡šő ňőęŋő ążńő ąż őęĺďăšĳ ďń£ ŕőďţőď£źěľ ďřőąĺ (ŋă őďŋőň ĺğ ÿăčőć ŕőńşůăěšś£ őśšăšőł, ŕőůšĺ řăćŋżľ 1). Ůšőąż ě-ě řěÿăšĳ, ŕőńěğěŋ łăńĳłşń£šőř (ţőš£ İľńěř ĺńĺ Čăşśś őąőÿńĺśĳ ąż ąěğ ŋěčő)

Ğăďăůĺ 14.21{14.24 ŕřěďńăčăńĺśĳ ŋă łőŋšřőńĳŋőľ.