25. Ařĺťňěšĺłă őśšăšłőć

25.1. Śőśšăćĺšĳ šăąńĺűş śńőęěŋĺ£ ďń£ őśšăšłőć ŕő ňőďşń¿ 11. (Šăłă£ šăąńĺűă śőśšőĺš ĺğ 11 śšřőł ĺ 11 śšőńąűőć, ŕřőŋşňěřőćăŋŋżţ őš 0 ďő 10. Ć m-őľ łńěšőůłě n-őľ śšřőłĺ śšőĺš őśšăšőł őš ďěńěŋĺ£ śşňňż ďćşţ ůĺśěń, ďă¿źĺţ őśšăšłĺ m ĺ n.) Ćěřŋő ńĺ šăłőě şšćěřęďěŋĺě: ć łăęďőľ śšřőłě ĺ łăęďőň śšőńąűě ćśšřěůă¿šś£ ćśě őśšăšłĺ řőćŋő ŕő őďŋőňş řăğş?

25.2. Řěÿĺšĳ šş ęě ğăďăůş ďń£ şňŋőęěŋĺ£. (Ć ¡šőň śńşůăě ć šăąńĺűě ąşďěš ŋşńěćă£ śšřőłă ĺ ŋşńěćőľ śšőńąěű.)

25.3. Řěÿĺšĳ šě ęě ğăďăůĺ ďń£ śńőęěŋĺ£ ĺ şňŋőęěŋĺ£ ŕő ňőďşń¿ 7 ĺ 10. 25.4. Łăłĺě ůĺśńă ĺ ŕő śłőńĳłş řăğ ćśšřěůă¿šś£ ŋă ďĺăčőŋăńĺ (ĺďşźěľ ĺğ ńěćőčő ćěřţŋěčő şčńă ć ŕřăćżľ ŋĺęŋĺľ) šăąńĺű śńőęěŋĺ£ ĺ şňŋőęěŋĺ£ ŕő ňőďşń£ň 5, 7, 11, 17 ĺ 19?

25.5. Ć ŕőśńěďőćăšěńĳŋőśšĺ 1, 2, 5, 8, 11, . . . łăęďőě śńěďş¿źěě ůĺśńő ŋă 1 ąőńĳÿě śşňňż űĺťř łćăďřăšă ŕřěďżďşźěčő ůĺśńă. Łăłőě ůĺśńő śšőĺš ŋă 100-ň ňěśšě?

25.6. Ŕőśńěďőćăšěńĳŋőśšĳ őśšăšłőć őš ďěńěŋĺ£ a, 2a, 3a, . . . ŋă 12 (łăęďżľ ůńěŋ ŕőńşůăěšś£ ŕřĺąăćńěŋĺěň a ŕő ňőďşń¿ 12) ŕěřĺőďĺůŋă (ŕřĺ ń¿- ąőň a őš 0 ďő 11). Ŕőůěňş? Łăłĺě ŕěřĺőďż šşš ćśšřěůă¿šś£ (ŕřĺ řăğńĺůŋżţ a)? 25.7. Šőš ęě ćőŕřőś ŕřĺ ďěńěŋĺĺ ŋă 11. Łăłĺě ŕěřĺőďż šşš ćőğňőęŋż? 25.8. Ŕőśńěďőćăšěńĳŋőśšĳ őśšăšłőć őš ďěńěŋĺ£ a, a^2, a^3, a^4, . . . ŋă 11 (łăęďżľ ůńěŋ ŕőńşůăěšś£ şňŋőęěŋĺěň ŋă a ŕő ňőďşń¿ 11) ŕěřĺőďĺůŋă ŕřĺ ń¿ąőň a őš 0 ďő 10. Ŕőůěňş? Łăłĺě ŕěřĺőďż šşš ćőğňőęŋż?

25.9. Ć ŕőśńěďőćăšěńĳŋőśšĺ Ťĺąőŋăůůĺ (1, 1, 2, 3, 5, 8, 13, . . .) łăęďżľ ůńěŋ řăćěŋ śşňňě ďćşţ ŕřěďżďşźĺţ. Ğăňěŋĺć łăęďőě ůĺśńő őśšăšłőň őš ďěńěŋĺ£ ěčő ŋă 11, ňż ŕőńşůĺň ŕőśńěďőćăšěńĳŋőśšĳ, ć łőšőřżľ łăęďżľ ůńěŋ řăćěŋ śşňňě ďćşţ ŕřěďżďşźĺţ ŕő ňőďşń¿ 11. Ďőłăğăšĳ, ůšő ¡šă ŕőśńěďőćăšěńĳŋőśšĳ ŕěřĺőďĺůŋă, ĺ ŋăľšĺ ŕěřĺőď.

25.10. Ąşďěš ńĺ ŕěřĺőďĺůŋă ăŋăńőčĺůŋă£ ŕőśńěďőćăšěńĳŋőśšĳ, ěśńĺ 11 ğăňěŋĺšĳ ŋă 13? Łăłőć ąşďěš ě-ě ŕěřĺőď?

* * *

25.11. Ďőłăğăšĳ, ůšő ďń£ ń¿ąőčő n ŕőśńěďőćăšěńĳŋőśšĳ őśšăšłőć őš ďěńěŋĺ£ ůĺśěń Ťĺąőŋăůůĺ ŋă n ŕěřĺőďĺůŋă (ĺ ŋě ĺňěěš ŕřěďŕěřĺőďă | ŕőćšőř£¿źĺľś£ łşśőł śšőĺš ś śăňőčő ŋăůăńă)

25.12. Ďőłăğăšĳ, ůšő śşźěśšćşěš ůĺśńő Ťĺąőŋăůůĺ, őłăŋůĺćă¿źěěś£ ďćşň£ ŋşń£ňĺ. Ďőłăğăšĳ, ůšő śşźěśšćşěš ůĺśńő Ťĺąőŋăůůĺ, őłăŋůĺćă¿źěěś£ ďćşň£ ďěć£šłă- ňĺ. 25.13. Ğăŕĺÿěň ďćă ŕřőĺğćőńĳŋżţ ůĺśńă őš 0 ďő 10. Ŕřőďőńęĺň ŕőśńěďőćăšěńĳŋőśšĳ, ąěř£ łăęďżľ ůńěŋ řăćŋżň śşňňě ďćşţ ŕřěďżďşźĺţ ŕő ňőďşń¿ 11. Ďőłăğăšĳ, ůšő ůńěŋż ¡šőľ ŕőśńěďőćăšěńĳŋőśšĺ ąşďşš ŕőćšőř£šĳś£ ůěřěğ 10.

25.14. Ŕřĺ łăłĺţ ff (ŋě őą£ğăšěńĳŋő űěńżţ) ŕőśńěďőćăšěńĳŋőśšĳ ďřőąŋżţ ůăśšěľ fffg, f2ffg, f3ffg, : : : ąşďěš ŕěřĺőďĺůŋă?

Ńĺśšőł ŋăůĺŋăěšś£ ś ćżůĺśńĺšěńĳŋżţ ğăďăů (25.1|25.4). Űěńĳ ĺţ (ŕőňĺňő šřěŋĺřőćłĺ ć ćżůĺśńěŋĺ£ţ) | ŕőłăğăšĳ řăğŋżě ğăłőŋőňěřŋőśšĺ, ł łőšőřżň ňż ćěřŋ-ěňś£ ćŕőśńěďśšćĺĺ.

Ďăńěě ĺďşš ŋěśłőńĳłő ğăďăů ŋă ŕěřĺőďĺůŋőśšĳ. Ğăďăůă 25.5 ĺńń¿śšřĺřşěš őąźş¿ śĺšşăűĺ¿ ğăűĺłńĺćăŋĺ£ ć ŕőśńěďőćăšěńĳŋőśšĺ x; f(x); f(f(x)) : : : .

Ďăńěě ć łăůěśšćě f ćżąĺřăěšś£ ŕřĺąăćńěŋĺě ŋěłőšőřőčő a ĺ şňŋőęěŋĺě ŋă a. Ć ğăďăůě 25.6 ěśšĳ ďćě ŕřĺůĺŋż ŕěřĺőďĺůŋőśšĺ: ćő-ŕěřćżţ, řăğ ŕőćšőřĺćÿĺśĳ, őśšăšłĺ ąşďşš ŕőćšőř£šĳś£ ĺ ďăńĳÿě, ćő-ćšőřżţ, 12a ďěńĺšś£ ŋă 12 ĺ ŕőšőňş ğăćěďőňő ąşďěš ŕěřĺőďőň (ţőš£, ćőğňőęŋő, ĺ ŋě ŋăĺňěŋĳÿĺň). Śřăćŋĺćă£ ¡šĺ ďćă řăśśşęďěŋĺ£, ňőęŋő ğăňěšĺšĳ, ůšő ćőğňőęŋżě ŕěřĺőďż | ďěńĺšěńĺ 12. (Šőŋłőě ňěśšő: ŕőůěňş ń¿- ąőľ ŕěřĺőď łřăšěŋ ŋăĺňěŋĳÿěňş ŕěřĺőďş; ěśńĺ ÿłőńĳŋĺłĺ ŋě ćĺď£š šşš ŕřőąńěňż, ńşůÿě ŋě şčńşąń£šĳś£.)

Ć ğăďăůě 25.7 ňőďşńĳ ŕřőśš, ĺ ŕőšőňş ćőğňőęŋż šőńĳłő ŕěřĺőďż 1 ĺ 11. (Őšś¿ďă őďĺŋ ÿăč ďő őšśşšśšćĺ£ ďěńĺšěńěľ ŋşń£ ć Z=pZ, ŋő ś ¡šĺň ńşůÿě ŕőďőęďăšĳ.)

Ć ğăďăůăţ 25.9 ĺ 25.10 ŕěřĺőďĺůŋőśšĳ ńěčłő şśšăŋőĺšĳ, ğăňěšĺć, ůšő łăł šőńĳłő ŕőćšőřĺšś£ ŕăřă śőśěďŋĺţ őśšăšłőć (ă ćőğňőęŋżţ ŕăř łőŋěůŋőě ůĺśńő), ćś-ě ŋăůŋ-ěšś£ ğăŋőćő. Ďń£ řěÿěŋĺ£ ğăďăůĺ ¡šő ŋě ŋşęŋő: ć ğăďăůě 25.9 ŕěřĺőď řăćěŋ 10, ĺ ¡šő ńěčłő őąŋăřşęĺšĳ, ă ć ğăďăůě 25.10 ůěřěğ 7 ÿăčőć ćś-ě ŕőćšőř£ěšś£, şňŋőęěŋŋőě ŋă 8, ĺ ůěřěğ ůěšżřě űĺłńă ŕřĺţőďĺš ć ŋăůăńĳŋőě śőśšő£ŋĺě, šăł ůšő ŕěřĺőď řăćěŋ 28. (Ŋăşůŋżľ ŕőďţőď śőśšőĺš ć řăśśňőšřěŋĺĺ ťőřňşńż ś p5 ďń£ ůĺśěń Ťĺąőŋăůůĺ ć łőŋěůŋőň ŕőńě | ŕřĺ ¡šőň ćăęŋő, £ćń£ěšś£ ńĺ 5 łćăďřăšĺůŋżň ćżůěšőň.)

Ůšőąż şćĺďěšĳ, ůšő ŋěš ŕřěďŕěřĺőďă, ďőśšăšőůŋő ğăňěšĺšĳ, ůšő ŕőśńěďőćăšěńĳŋőśšĳ ňőęŋő ćőśśšăŋăćńĺćăšĳ śŕřăćă ŋăńěćő (łăęďżľ ůńěŋ řăćěŋ řăğŋőśšĺ śńěďş- ¿źěčő ĺ ůěřěğ őďĺŋ | ś őąřăšŋżň ğŋăłőň). Őšś¿ďă śřăğş ćĺďŋő, ůšő ŕő ń¿ąőňş ňőďşń¿ ć ŕőśńěďőćăšěńĳŋőśšĺ Ťĺąőŋăůůĺ ąěśłőŋěůŋő ňŋőčő ŋşńěľ (ŕőśłőńĳłş ŋă ŋşńěćőň ňěśšě śšőĺš 0).

Ůšőąż řěÿĺšĳ ğăďăůş 25.13, ďőśšăšőůŋő ğăňěšĺšĳ, ůšő łő¡ťťĺűĺěŋšż ć ćżřăęěŋĺĺ n-čő ůńěŋă ¡šőľ ŕőśńěďőćăšěńĳŋőśšĺ ůěřěğ ďćă ŕěřćżţ ěśšĳ ůĺśńă Ťĺąőŋăůůĺ, ă ĺţ ŕěřĺőď ŕő ňőďşń¿ 11 řăćěŋ 10.

Ŕřăłšĺůěśłĺ ćśě őą£ğăšěńĳŋżě ğăďăůĺ ¡šőčő ńĺśšłă ňőęŋő řěÿĺšĳ ŕř£ňżň ćżůĺśńěŋĺěň, ĺ ěśńĺ ÿłőńĳŋĺłĺ šăł ĺ śďěńă¿š, ŋě ąşďěš ŋĺůěčő ŕńőţőčő.