80. ëÏÍÐÌÅËÓÎÁÑ ÐÌÏÓËÏÓÔØ

ëÏÍÐÌÅËÓÎÏÅ ÞÉÓÌÏ z = a + bi ÒÁÓÓÍÁÔÒÉŒÁÀÔ ËÁË ÔÏÞËÕ ÎÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ Ó ËÏÏÒÄÉÎÁÔÁÍÉ

(a; b). ïÓØ ÁÂÓÃÉÓÓ ÎÁÚÙŒÁÀÔ ÄÅÊÓÔŒÉÔÅÌØÎÏÊ ÏÓØÀ; ÎÁ ÎÅÊ ÌÅÖÁÔ ÄÅÊÓÔŒÉÔÅÌØÎÙÅ ÞÉÓÌÁ. ïÓØ

ÏÒÄÉÎÁÔ ÎÁÚÙŒÁÀÔ ÍÎÉÍÏÊ ÏÓØÀ; ÎÁ ÎÅÊ ÌÅÖÁÔ ÞÉÓÔÏ ÍÎÉÍÙÅ ËÏÍÐÌÅËÓÎÙÅ ÞÉÓÌÁ.

80.1. ëÁËÏÅ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÐÅÒÅŒÏÄÉÔ z Œ 2z? 80.2. (ðÒÏÄÏÌÖÅÎÉÅ) : : : ÐÅÒÅŒÏÄÉÔ z Œ z + 1? 80.3. (ðÒÏÄÏÌÖÅÎÉÅ) : : : ÐÅÒÅŒÏÄÉÔ z Œ z? 80.4. (ðÒÏÄÏÌÖÅÎÉÅ) : : : ÐÅÒÅŒÏÄÉÔ z Œ -z? 80.5. (ðÒÏÄÏÌÖÅÎÉÅ) : : : ÐÅÒÅŒÏÄÉÔ z Œ -z? 80.6. (ðÒÏÄÏÌÖÅÎÉÅ) : : : ÐÅÒÅŒÏÄÉÔ z Œ iz? 80.7. çÄÅ ÎÁÈÏÄÑÔÓÑ ÔÏÞËÉ z, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÙÈ z + z = 1? 80.8. çÄÅ ÎÁÈÏÄÑÔÓÑ ÔÏÞËÉ z, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÙÈ zz = 1?

íÏÄÕÌÅÍ ËÏÍÐÌÅËÓÎÏÇÏ ÞÉÓÌÁ z ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÄÌÉÎÁ ÏÔÒÅÚËÁ 0z (ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÅ ÏÔ ÎÁÞÁÌÁ ËÏ- ÏÒÄÉÎÁÔ ÄÏ z); ÁÒÇÕÍÅÎÔÏÍ ÜÔÏÇÏ ÞÉÓÌÁ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÕÇÏÌ, ÏÂÒÁÚÕÅÍÙÊ ÏÔÒÅÚËÏÍ 0z Ó ÏÓØÀ ÁÂÓÃÉÓÓ, ÏÔÓÞÉÔÙŒÁÅÍÙÊ ÐÒÏÔÉŒ ÞÁÓÏŒÏÊ ÓÔÒÅÌËÉ. (ïÂÏÚÎÁÞÅÎÉÑ: jzj ÄÌÑ ÍÏÄÕÌÑ, arg z ÄÌÑ ÁÒÇÕÍÅÎÔÁ.)

80.9. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ jzj^2 = zz.

80.10. îÁÐÉÓÁÔØ ÆÏÒÍÕÌÕ ÄÌÑ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÑ ÍÅÖÄÕ ÞÉÓÌÁÍÉ z É w.

80.11. çÄÅ ÎÁÈÏÄÑÔÓÑ ÞÉÓÌÁ z, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÙÈ jzj = 1? : : : ÄÌÑ ËÏÔÏÒÙÈ jz - 1j = 1? : : : ÄÌÑ ËÏÔÏÒÙÈ jzj = jz + 1j?

80.12. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ jzwj = jzj � jwj ÄÌÑ ÌÀÂÙÈ ËÏÍÐÌÅËÓÎÙÈ ÞÉÓÅÌ z É w. 80.13. îÁÊÔÉ ÄÅÊÓÔŒÉÔÅÌØÎÕÀ É ÍÎÉÍÕÀ ÞÁÓÔÉ ÞÉÓÌÁ z, ÅÓÌÉ jzj = 2 É arg z = 60^ffi. îÁÊÔÉ ÄÅÊÓÔŒÉÔÅÌØÎÕÀ É ÍÎÉÍÕÀ ÞÁÓÔÉ ÞÉÓÅÌ z^2 É z^3.

80.14. îÁÐÉÓÁÔØ ÆÏÒÍÕÌÙ ÄÌÑ ÄÅÊÓÔŒÉÔÅÌØÎÏÊ É ÍÎÉÍÏÊ ÞÁÓÔÉ ÞÉÓÌÁ Ó ÍÏÄÕÌÅÍ r É ÁÒÇÕÍÅÎÔÏÍ ff.

* * * 80.15. äÌÑ ÄÁÎÎÏÇÏ z ÎÁÊÔÉ w, ÐÒÉ ËÏÔÏÒÏÍ ÔÏÞËÉ 0, z, iz É w ÌÅÖÁÔ Œ ŒÅÒÛÉÎÁÈ ËŒÁÄÒÁÔÁ. 80.16. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÔÏÞËÉ 0, 1/z É z ÌÅÖÁÔ ÎÁ ÏÄÎÏÊ ÐÒÑÍÏÊ.

80.17. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÔÏÞËÉ z, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÙÈ z + z = zz, ÌÅÖÁÔ ÎÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ, É ÎÁÊÔÉ Åč ÃÅÎÔÒ É ÒÁÄÉÕÓ.

80.18. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÔÏÞËÉ, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÙÈ ÞÉÓÌÏ z/(z - 1) ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÞÉÓÔÏ ÍÎÉÍÙÍ, ÌÅÖÁÔ ÎÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ, É ÎÁÊÔÉ Åč ÃÅÎÔÒ É ÒÁÄÉÕÓ.

80.19. éÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ jz - 3j 6 2, jz + 4ij 6 3. îÁÊÔÉ ŒÓÅ ÔÁËÉÅ z.

80.20. îÁÊÔÉ ËÏÍÐÌÅËÓÎÏÅ ÞÉÓÌÏ α, ÐÒÉ ËÏÔÏÒÏÍ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ z 7! αz ÅÓÔØ ÐÏŒÏÒÏÔ ÎÁ 45ffi. þÅÍÕ ÒÁŒÅÎ ËŒÁÄÒÁÔ ÜÔÏÇÏ ÞÉÓÌÁ?

80.21. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ z 7! (1 + i)z ÕŒÅÌÉÞÉŒÁÅÔ ŒÓÅ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÑ Œ ÏÄÎÏ É ÔÏ ÖÅ ÞÉÓÌÏ ÒÁÚ. œ ËÁËÏÅ?

80.22. ëÁË ÎÁÊÔÉ ÞÅÔŒčÒÔÕÀ ŒÅÒÛÉÎÕ ÐÁÒÁÌÌÅÌÏÇÒÁÍÍÁ ÎÁ ËÏÍÐÌÅËÓÎÏÊ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ, ÅÓÌÉ ÔÒÉ ÅÇÏ ŒÅÒÛÉÎÙ ÒÁŒÎÙ u, v É w? (õËÁÚÁÔØ ŒÓÅ ŒÏÚÍÏÖÎÏÓÔÉ.)

80.23. çÄÅ ÎÁÈÏÄÉÔÓÑ ÔÏÞËÁ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÍÅÄÉÁÎ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ, ŒÅÒÛÉÎÁÍÉ ËÏÔÏÒÏÇÏ ÑŒÌÑÀÔÓÑ ÔÏÞËÉ u, v É w ËÏÍÐÌÅËÓÎÏÊ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ?

80.24. úÁÐÉÓÁÔØ ÆÏÒÍÕÌÕ ÄÌÑ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÑ ËÏÍÐÌÅËÓÎÏÊ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ, ÑŒÌÑÀÝÅÇÏÓÑ ÓÉÍÍÅÔÒÉÅÊ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÐÒÑÍÏÊ Re z = Im z.

úÄÅÓØ ŒŒÏÄÉÔÓÑ ÔÒÉÇÏÎÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÁÑ ÆÏÒÍÁ ÞÉÓÌÁ É ÐÒÁŒÉÌÏ ÕÍÎÏÖÅÎÉÑ ÍÏÄÕÌÅÊ; ÓÌÏÖÅÎÉÅ ÁÒÇÕ- ÍÅÎÔÏŒ ÏÂSSÑÓÎÑÅÔÓÑ Œ ÓÌÅÄÕÀÝÅÍ ÌÉÓÔËÅ.