83. ïËÒÕÖÎÏÓÔÉ É ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÑ

éÎŒÅÒÓÉÅÊ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ Ó ÃÅÎÔÒÏÍ 0 É ÒÁÄÉÕÓÏÍ r ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏ- ŒÁÎÉÅ, ÐÒÉ ËÏÔÏÒÏÍ ÔÏÞËÁ X ÐÅÒÅÈÏÄÉÔ Œ ÔÏÞËÕ X^0, ÌÅÖÁÝÕÀ ÎÁ ÌÕÞÅ OX, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÏÊ OX � OX^0 = r^2.

83.1. ëÁËÉÅ ÔÏÞËÉ ÏÓÔÁÀÔÓÑ ÎÁ ÍÅÓÔÅ ÐÒÉ ÉÎŒÅÒÓÉÉ? ëÁËÉÅ ÔÏÞËÉ ÎÉËÕÄÁ ÎÅ ÐÅÒÅÈÏÄÑÔ? œ ËÁËÉÅ ÔÏÞËÉ ÎÉËÁËÁÑ ÔÏÞËÁ ÎÅ ÐÅÒÅÈÏÄÉÔ? þÔÏ ÂÕÄÅÔ, ÅÓÌÉ ÐÒÉÍÅÎÉÔØ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ ÉÎŒÅÒÓÉÉ ÄŒÁÖÄÙ?

83.2. ëÕÄÁ ÐÅÒÅÈÏÄÉÔ ÔÏÞËÁ z ÐÒÉ ÉÎŒÅÒÓÉÉ Ó ÃÅÎÔÒÏÍ 0 É ÒÁÄÉÕÓÏÍ r? (ïÔŒÅÔ ŒËÌÀÞÁÅÔ ÏÐÅÒÁÃÉÀ ÓÏÐÒÑÖÅÎÉÑ ËÏÍÐÌÅËÓÎÙÈ ÞÉÓÅÌ.)

83.3. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÐÒÉ ÉÎŒÅÒÓÉÉ Ó ÃÅÎÔÒÏÍ Œ ÔÏÞËÅ O ÐÒÑÍÙÅ, ÎÅ ÐÒÏÈÏÄÑÝÉÅ ÞÅÒÅÚ

O, ÐÅÒÅÈÏÄÑÔ Œ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ, ÐÒÏÈÏÄÑÝÉÅ ÞÅÒÅÚ O, É ÎÁÏÂÏÒÏÔ. (üÔÁ ÚÁÄÁÞÁ ÐÏ ÓÕÝÅÓÔŒÕ ÕÖÅ ÂÙÌÁ.)

83.4. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÐÒÉ ÉÎŒÅÒÓÉÉ Ó ÃÅÎÔÒÏÍ Œ O ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ, ÎÅ ÐÒÏÈÏÄÑÝÉÅ ÞÅÒÅÚ O, ÐÒÅŒÒÁÝÁÀÔÓÑ Œ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ, ÎÅ ÐÒÏÈÏÄÑÝÉÅ ÞÅÒÅÚ O.

83.5. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÐÒÉ ÉÎŒÅÒÓÉÉ ÌÀÂÁÑ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ ÉÌÉ ÐÒÑÍÁÑ ÐÅÒÅÈÏÄÉÔ Œ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ ÉÌÉ ÐÒÑÍÕÀ.

83.6. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÐÒÉ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÉ z 7! 1=z ÌÀÂÁÑ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ ÉÌÉ ÐÒÑÍÁÑ ÐÅÒÅÈÏ- ÄÉÔ Œ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ ÉÌÉ ÐÒÑÍÕÀ.

83.7. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÐÒÉ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÉ z 7! (z - a)=(z - b) ÏÂÒÁÚ ÌÀÂÏÊ ÐÒÑÍÏÊ ÉÌÉ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ (ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ, ÓÏÓÔÁŒÌÅÎÎÏÅ ÉÚ ÏÂÒÁÚÏŒ ŒÓÅÈ Åč ÔÏÞÅË) ÅÓÔØ ÐÒÑÍÁÑ ÉÌÉ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ.

83.8. (ðÒÏÄÏÌÖÅÎÉÅ) äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÐÒÉ ÜÔÏÍ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÉ ÐÒÏÏÂÒÁÚ ÌÀÂÏÊ ÐÒÑÍÏÊ ÉÌÉ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ (ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÔÏÞÅË, ËÏÔÏÒÙÅ ÐÏÐÁÄÁÀÔ ÎÁ ÜÔÕ ÐÒÑÍÕÀ ÉÌÉ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ ÐÏÓÌÅ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÑ) ÅÓÔØ ÐÒÑÍÁÑ ÉÌÉ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ.

83.9. éÓÐÏÌØÚÕÑ ÚÁÄÁÞÕ 83.8, ÄÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÐÒÉ ÌÀÂÙÈ ËÏÍÐÌÅËÓÎÙÈ a É b ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÔÅÈ z, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÙÈ (z - a)=(z - b) | ÞÉÓÔÏ ÍÎÉÍÏÅ, ÅÓÔØ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ.

83.10. îÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÄÁÎÙ ÄŒÅ ÔÏÞËÉ A É B. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÔÏÞËÉ, ÌÅÖÁÝÉÅ ŒÔÒÏÅ ÄÁÌØÛÅ ÏÔ A, ÞÅÍ ÏÔ B, ÏÂÒÁÚÕÀÔ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ. ëÁË ÄÏËÁÚÁÔØ ÜÔÏ Ó ÉÓÐÏÌØÚÏŒÁÎÉÅÍ ÚÁÄÁÞÉ 8?

* * *

83.11. îÁÊÔÉ ÄÒÏÂÎÏ-ÌÉÎÅÊÎÏÅ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ, ÔÏ ÅÓÔØ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ ŒÉÄÁ z 7! (az+b)=(cz+

d), ÇÄÅ a; b; c; d | ËÏÍÐÌÅËÓÎÙÅ ÞÉÓÌÁ, ÐÒÉ ËÏÔÏÒÏÍ ÐÏÌÕÐÌÏÓËÏÓÔØ Im z ¿ 0 ÐÅÒÅÈÏÄÉÔ Œ ËÒÕÇ jzj ¡ 1.

83.12. òÅÛÉÔØ ÚÁÄÁÞÕ 83.6, ÉÓÐÏÌØÚÕÑ ÓÆÏÒÍÕÌÉÒÏŒÁÎÎÙÅ ŒÙÛÅ ÕÓÌÏŒÉÑ, ÐÒÉ ËÏÔÏÒÙÈ ÞÅÔÙÒÅ ËÏÍÐÌÅËÓÎÙÈ ÞÉÓÌÁ ÌÅÖÁÔ ÎÁ ÏÄÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ.

83.13. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ŒÓÑËÏÅ ÄÒÏÂÎÏ-ÌÉÎÅÊÎÏÅ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ ÅÓÔØ ËÏÍÐÏÚÉÃÉÑ ÐÏŒÏÒÏÔÏŒ, ÓÄŒÉ- ÇÏŒ É ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÊ ŒÉÄÁ z 7! 1=z.

83.14. õËÁÚÁÔØ ÄÒÏÂÎÏ-ÌÉÎÅÊÎÏÅ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ, ÐÒÉ ËÏÔÏÒÏÍ ÅÄÉÎÉÞÎÙÊ ËÒÕÇ jzj ¡ 1 ÏÓÔÁčÔÓÑ ÎÁ ÍÅÓÔÅ, ÎÏ ÃÅÎÔÒ ÅÇÏ ÓÍÅÝÁÅÔÓÑ.

83.15. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÐÒÉ ÉÎŒÅÒÓÉÉ ËÁÓÁÀÝÉÅÓÑ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÐÅÒÅÈÏÄÑÔ Œ ËÁÓÁÀÝÉÅÓÑ, É ŒÏÏÂÝÅ ÕÇÏÌ, ÐÏÄ ËÏÔÏÒÙÍ ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ ÄŒÅ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÉÌÉ ÐÒÑÍÙÅ, ÎÅ ÍÅÎÑÅÔÓÑ.

œ ÚÁÄÁÞÅ 83.7 ÍÏÖÎÏ ÒÁÚÌÏÖÉÔØ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ Œ ËÏÍÐÏÚÉÃÉÀ ((z-a)=(z-b) = 1+(b-a)=(z-b); ÓÍ. ÚÁÄÁÞÕ 83.13). œ ÚÁÄÁÞÅ 83.8 ÍÏÖÎÏ ÚÁÍÅÔÉÔØ, ÞÔÏ ÏÂÒÁÔÎÏÅ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ ÉÍÅÅÔ ÔÁËÏÊ ÖÅ ŒÉÄ. úÁÄÁÞÁ 83.15 (ÓÏÈÒÁÎÅÎÉÅ ÕÇÌÏŒ ÐÒÉ ËÏÎÆÏÒÍÎÙÈ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÑÈ) ÍÏÖÅÔ ÂÙÔØ ÒÅÛÅÎÁ Ó ÐÏÍÏÝØÀ

ÔÁËÏÇÏ ÔÒÀËÁ. ëÁÓÁÀÝÉÅÓÑ ÐÒÑÍÙÅ ÉÌÉ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÐÅÒÅÈÏÄÑÔ Œ ËÁÓÁÀÝÉÅÓÑ (ÐÏÄÓÞčÔ ÞÉÓÌÁ ÔÏÞÅË ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ), ÐÏÜÔÏÍÕ ÍÙ ÍÏÖÅÍ ŒÙÂÒÁÔØ ÕÄÏÂÎÙÅ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ | Á ÅÓÌÉ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ ÐÒÏÈÏÄÉÔ ÞÅÒÅÚ ÄŒÅ ÉÎŒÅÒÓÎÙÅ ÔÏÞËÉ, ÔÏ ÏÎÁ ÐÅÒÅÈÏÄÉÔ Œ ÓÅÂÑ!