91. íÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÉÊ ÁÎÁÌÉÚ: ÒÁÚÎÙÅ ÚÁÄÁÞÉ

91.1. ôÏÞËÉ ÐÒÑÍÏÊ ÒÁÓËÒÁÛÅÎÙ Œ ÄŒÁ ÃŒÅÔÁ: ÞčÒÎÙÊ É ÂÅÌÙÊ (ÅÓÔØ É ÔÅ, É ÄÒÕÇÉÅ). äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÅÓÔØ ÄŒÅ ÔÏÞËÉ ÒÁÚÎÏÇÏ ÃŒÅÔÁ ÎÁ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÉ ÍÅÎØÛÅ 0;01.

91.2. œÓÅ ÞÌÅÎÙ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ x_1; x_2; : : : ÌÅÖÁÔ ÎÁ ÏÔÒÅÚËÅ [0; 1]. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÍÏÖÎÏ ÎÁÊÔÉ ÏÔÒÅÚÏË ÄÌÉÎÏÊ 1=1000, ÓÏÄÅÒÖÁÝÉÊ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏ ÍÎÏÇÏ ÞÌÅÎÏŒ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØ- ÎÏÓÔÉ.

91.3. ðÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ x_1; x_2; : : : ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÎÅŒÏÚÒÁÓÔÁÀÝÅÊ, ÅÓÌÉ x_1 ¿ x_2 ¿ : : : , É ÎÅÕÂÙŒÁÀÝÅÊ, ÅÓÌÉ x_1 6 x_2 6 : : : . ðÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÉÚ ÌÀÂÏÊ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏÊ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØ- ÎÏÓÔÉ ÍÏÖÎÏ ŒÙÂÒÏÓÉÔØ ÞÁÓÔØ ÞÌÅÎÏŒ ÔÁË, ÞÔÏÂÙ ÏÓÔÁÌÁÓØ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÁÑ ÎÅÕÂÙŒÁÀÝÁÑ ÉÌÉ ÎÅŒÏÚÒÁÓÔÁÀÝÁÑ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ.

91.4. óÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÌÉ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ Ó ÔÁËÉÍ ÓŒÏÊÓÔŒÏÍ: ÌÀÂÏÊ ÉÎÔÅÒŒÁÌ (a; b) (ÇÄÅ a ¡ b) ÓÏÄÅÒÖÉÔ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏ ÍÎÏÇÏ ÞÌÅÎÏŒ ÜÔÏÊ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ?

91.5. íÏÖÅÔ ÌÉ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ÎÅ ÉÍÅÔØ ÎÉ ÎÁÉÂÏÌØÛÅÇÏ, ÎÉ ÎÁÉÍÅÎØÛÅÇÏ ÞÌÅÎÁ? 91.6. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÉÚ 11 ÂÅÓËÏÎÅÞÎÙÈ ÄÅÓÑÔÉÞÎÙÈ ÄÒÏÂÅÊ ÍÏÖÎÏ ŒÓÅÇÄÁ ŒÙÂÒÁÔØ ÄŒÅ, ËÏÔÏÒÙÅ ÓÏŒÐÁÄÁÀÔ Œ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏÍ ÞÉÓÌÅ ÒÁÚÒÑÄÏŒ.

91.7. œÓÅ ÞÌÅÎÙ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ x_1; x_2; : : : ÌÅÖÁÔ ÎÁ ÏÔÒÅÚËÅ [0; 1]. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÍÏÖ- ÎÏ ŒÙÂÒÏÓÉÔØ ÞÁÓÔØ ÞÌÅÎÏŒ ÔÁË, ÞÔÏÂÙ ÏÓÔÁÌÁÓØ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÁÑ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ y_1; y_2; : : : , ÄÌÑ ËÏÔÏÒÏÇÏ jy_2 - y_1j 6 1=2, jy_3 - y_2j 6 1=4 É ŒÏÏÂÝÅ jy_i+_1 - y_ij 6 1=2^i.

91.8. îÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ŒÙÂÒÁÎÏ 100 ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ ÔÏÞÅË. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÍÏÖÎÏ ÐÒÏŒÅÓÔÉ ÐÒÑÍÕÀ ÔÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ, ÞÔÏÂÙ ÎÁ ÎÅÊ ÎÅ ÌÅÖÁÌÏ ÎÉ ÏÄÎÏÊ ÔÏÞËÉ, ÐÏ ÏÄÎÕ ÓÔÏÒÏÎÕ ÂÙÌÏ 43 ÔÏÞËÉ, Á ÐÏ ÄÒÕÇÕÀ | 57 ÔÏÞÅË.

91.9. îÁÊÔÉ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÙ a É b, ÅÓÌÉ ÉÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ ÐÒÑÍÁÑ y = ax + b ÐÒÏÈÏÄÉÔ ÞÅÒÅÚ ÔÏÞËÕ (1; 1) É ÉÍÅÅÔ ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÕÀ ÏÂÝÕÀ ÔÏÞËÕ Ó ÐÁÒÁÂÏÌÏÊ y = x^2. îÁÒÉÓÏŒÁÔØ ÐÒÑÍÕÀ É ÐÁÒÁÂÏÌÕ ÎÁ ÏÄÎÏÍ ÞÅÒÔÅÖÅ.

91.10. îÁÊÔÉ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÙ a É b, ÅÓÌÉ ÉÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ ÐÒÑÍÁÑ y = ax + b ÐÒÏÈÏÄÉÔ ÞÅÒÅÚ ÔÏÞËÕ (2; 1=2) É ÉÍÅÅÔ ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÕÀ ÏÂÝÕÀ ÔÏÞËÕ Ó ÇÉÐÅÒÂÏÌÏÊ y = 1=x. îÁÒÉÓÏŒÁÔØ ÐÒÑÍÕÀ É ÇÉÐÅÒÂÏÌÕ ÎÁ ÏÄÎÏÍ ÞÅÒÔÅÖÅ.

* * *

91.11. âÕÄÅÍ (Œ ÜÔÏÊ ÚÁÄÁÞÅ) ÏÂÏÚÎÁÞÁÔØ ÓÕÍÍÕ ÃÉÆÒ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÇÏ ÞÉÓÌÁ a ÞÅÒÅÚ s(a). ðÕÓÔØ ÄÁÎÙ ÄŒÁ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÈ ÞÉÓÌÁ a É b, ÐÒÉÞčÍ a ¡ b É s(a) ¡ s(b). ðÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÎÁ ÏÔÒÅÚËÅ ÏÔ a ÄÏ b ÍÏÖÎÏ ÎÁÊÔÉ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÅ ÞÉÓÌÏ Ó ÌÀÂÏÊ ÎÁÐÅÒčÄ ÚÁÄÁÎÎÏÊ ÓÕÍÍÏÊ ÃÉÆÒ Œ ÉÎÔÅÒŒÁÌÅ ÏÔ s(a) ÄÏ

s(b)._{91.12. äÁÎÙ ÔÒÉ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ (a1; a2; : : :; b1; b2; : : :; c1; c2; : : :). äÏ-}

ËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÍÏÖÎÏ ÎÁÊÔÉ ÄŒÁ ÎÏÍÅÒÁ i É j, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÙÈ i ¡ j, É ÐÒÉ ÜÔÏÍ a_i 6 a_j, b_i 6 b_j É c_i 6 c_j.

91.13. æÕÎËÃÉÑ f ÓÔÁŒÉÔ Œ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÉÅ ËÁÖÄÏÍÕ ÄÅÊÓÔŒÉÔÅÌØÎÏÍÕ ÞÉÓÌÕ x ÎÅËÏÔÏÒÏÅ ÄÅÊÓÔŒÉ- ÔÅÌØÎÏÅ ÞÉÓÌÏ f(x), ÐÒÉÞčÍ jf(y) - f(x)j 6 (y - x)^2 ÄÌÑ ŒÓÅÈ x É y. þÔÏ ÍÏÖÎÏ ÓËÁÚÁÔØ Ï ÆÕÎËÃÉÉ f? 91.14. þÁÓÔØ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ, ÎÁÈÏÄÑÝÁÑÓÑ ÍÅÖÄÕ ÇÒÁÆÉËÏÍ ÇÉÐÅÒÂÏÌÙ y = 1=x É ÏÓØÀ ÁÂÓÃÉÓÓ, ÒÁÚÄÅÌÅÎÁ ÎÁ ËÕÓËÉ ŒÅÒÔÉËÁÌØÎÙÍÉ ÐÒÑÍÙÍÉ Ó ÁÂÓÃÉÓÓÁÍÉ 1; a; a^2; a^3 : : : (ÇÄÅ a ¿ 1 | ÎÅËÏÔÏÒÏÅ ÞÉÓÌÏ). äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÐÌÏÝÁÄÉ ŒÓÅÈ ËÕÓËÏŒ ÒÁŒÎÙ.

91.15. (ðÒÏÄÏÌÖÅÎÉÅ) âÕÄÅÔ ÌÉ ÞÁÓÔØ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ, ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÁÑ ÇÒÁÆÉËÏÍ ÇÉÐÅÒÂÏÌÙ y = 1=x, ÏÓØÀ ÁÂÓÃÉÓÓ É ÐÒÑÍÏÊ x = 1, ÉÍÅÔØ ËÏÎÅÞÎÕÀ ÉÌÉ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÕÀ ÐÌÏÝÁÄØ?

91.16. (ðÒÏÄÏÌÖÅÎÉÅ) éÓÐÏÌØÚÕÑ ÐÒÅÄÙÄÕÝÕÀ ÚÁÄÁÞÕ, ÄÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÓÕÍÍÁ 1 + 1=2 + 1=3 + : : :+ 1=n ÍÏÖÅÔ ÂÙÔØ ÂÏÌØÛÅ 1000.

91.17. (ðÒÏÄÏÌÖÅÎÉÅ) óÆÏÒÍÕÌÉÒÕÊÔÅ É ÒÅÛÉÔÅ ÁÎÁÌÏÇÉÞÎÙÅ ÚÁÄÁÞÉ ÄÌÑ ËÒÉŒÏÊ y = 1=(xpx). 91.18. ðÕÓÔØ S1 | ÐÌÏÝÁÄØ ÆÉÇÕÒÙ, ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÏÊ ÇÒÁÆÉËÏÍ y = x2, ÏÓØÀ ÁÂÓÃÉÓÓ É ÐÒÑÍÏÊ

x = 1. ðÕÓÔØ S2 | ÐÌÏÝÁÄØ ÆÉÇÕÒÙ, ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÏÊ ÇÒÁÆÉËÏÍ y = px, ÏÓØÀ ÁÂÓÃÉÓÓ É ÐÒÑÍÏÊ x = 1.

îÁÊÔÉ S_1 + S_2.

91.19. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÎÅ ŒÓÑËÏÅ ÃÅÌÏÅ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏÅ ÞÉÓÌÏ, ÂÏÌØÛÅÅ 1000, ÍÏÖÎÏ ÐÒÅÄÓÔÁŒÉÔØ Œ ŒÉÄÅ 2^x + 3^y + 4^z + 5^u + 6^v + w, ÇÄÅ x; y; z; u; v | ÃÅÌÙÅ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÙÅ ÞÉÓÌÁ, Á w | ÃÅÌÏÅ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏÅ ÞÉÓÌÏ, ÍÅÎØÛÅÅ 1000.